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N TEK ea>quflepetgrata aciocun- 
da vnquam mihi acciderc, profedto 
( Illuftrifsime ac Excellenrifsime 
Comes ) illud maximum cenfeo^pu- 
rifiimo lafte Mathematum adole- 
fcentiam Tuam alere contigflTe-/ . 
Vix quipp£ ab llluftriflimis atque ExceUenirflimis 
J a 3 An- 




Andrea Contareno , Nicolao Sagredo , ae Baptifta 

Nanio % Equitibus , D. Marci Procuratoribus > Pata« 
uini Lycet Moderatoribus , & Dominis mcis Cle- 
mcntilTimis ad Mathefim enuclcandam in codern 
hoc Athenjo fclc6fcus,Patauinasorasattigi;dumnu- 
perrime, e Sarmatia adueniens , vltro , fponteque 
Gco metricis i mbuendus , Tccundis au fpici js occur- 
rcris . Nondum etenim aetatis Tuse tertio luftro 
compfeto, tam ture, fiimtlqUefeftiaanter (jeome^ 
trica Elementapercurrifti,vtcxindcfpem maximam 
feceris,ia&andi in pofterum haudincongruelicere, 
de Gebmccriameoptimemeritum. Siquidenv, fi fa- 
pientiffimoSalomone teftj, GlortaPatnsett Fdtusfi- 
fiens : quafis amabo inde mihi apud Geometras eft 
gToriaeue^nturajquodMathefiTegenuerim ? Prpfe- 
do, fipro vt eftin Adagijs, Ex Anrora dcprehenditur 
qualts ficceffura Jit dies : Ex unqueque dtgnofatur Leo t 

non nifi fplendidiflima, ac fortiflima, tyrocrnia Tua 
portendunt ; Teque ad Mathefeos apicem perucn- 
turum pollicentur. ldcrrco, ec£i cxdifficiliori, ac 
penitiori Geomctria de proraptas> has atramen elu- 
cubratione$measTibi dicandas foredecreui. Ra- 
tns, hasmodo incybihflimis, acfpIcndidi{TTrjsna- 
talibus Tuis^congenitabcnignrtatcexccpturas: ali- 
quandfcverb (Slum fcilicct Geometricaevircsin Te 
vcgetiores fienc )earundem pondus ad Trunnam 
fore applicaturirm J Iiuerim vale f lluftriflime atque 
ExcelJehtiffimeDomine, ftmulque raea? obfcruan- 
ti<TrDeraentcu l ' "•''* - 1 
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Vit typis cufa , paucis ab hinc menfibus, 
opellula noftra otlaua , Acccflionis 

ad Sceriomctriatn & Mecanicaro 
Pars Prima indigetara • Prrmum 
relatiua inter connumerari , nemtnem 
iyiorare arbttrandum . Prtma pafs 
faltem fecunda efl tndex . jfdarco now 
yufirecie admonutmus tpfiusmettn limtne, tutebanc expe« 
dandam . Rapterts ergo nunc fortaffis in admtrattonem 
( Bentgve LeSlor ) tnfputens noflrum bocce nonum fftum * 
promtfio tam dmerfum . Afi defirituram hanc fperaremus 7 
yentamquc laturos figermana^ $ vera caufa tn aperto Ttit 
cjjet. Pot ro mimmcltcet . Boc rvntcum ttaque faffictat fctre r 
tpfam ageozict* tcisfere totaltter nos auocaffe $ pcpertficquc r 
njt ea omnta y qu* antea medttati eramus, ac pralo fukijcere 
decrcutramus, adbttcconfufafp r tnconctnnatataccant • Et\ 
Deus folus tempus agnpfctty ytoeadigererc^ ac ordinare fash 
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trU. Vcrim poft nubila Phocbus . Bemgna tlla fidt- 
ra , quf ab tpfis prtmordijs Geomctri* nos dcfttnarunt , mi~ 
canttus ajfulxere ; tantoque luminc mentemrepleuerc , <r/£ 
tpfa non nifi Geometrtzjindo conquiefcens , ad Geometriam^ 
rueluti adfacram Anchoram^ confugertt. Et equidem fa- 
to haud Auerjfi , niNtceat twdtque dlud raiionabiSfer 
ntfmpart-% ' «*' .1 

Perdtti erarnus , nifi periflcmusr ' 
Qontigtt namque ,paueuhs dicbus, nomter exeogitdre ea om- 
nta, qu&prffentiltbello Ttbi<omuoicanda fore fiatuimus. 
jQuod eo ltbentius excquimur , quo folutn tuncprtmum ad 
noflras peruenit manus . Elementorum Se£tfo Prima 
De Corpore Auchore Thoma Hobbes Malmesbu- 

ricnfi. Opus Londmi excufum &wio 1655. fn tpfque 
ammaiuertere ltcua y ah exmto ac celajfimo vtro eorum qut- 
Aamperftringt , qu*> nasipf* fofleriorxs , fe/ m operibus no- 
ftris antehacelaboratis , &> tnprafentiOpufcuk ^ confidc- 
rauimus. Jtnec penituitde tllts njerba fcctffs , rec puta- 
mus abfttnendum a prafentium dmuigattone In prtmis nam- 
que futs multo pluracxcogitautmus . Detndeper femitas t> 
taliter diuerfas ; $tam ab spfo , qua m ab alijs ( quoJ fcta- 
mus) incalcatas y perambulautmus . Sedhoc magis fauet 
anfamque prabet , quodaliquaabeoexarata (ipfequadra* 
tura\ praapue > e x qutbus foits omrita ferepcndent )funda+ 
mentts adeo labihbus ^snfirmtfque fuperimponuntttr , <vt dh 
tpforum ruina njalde fit timendum . Eorum q^damnon 
bene perctptmus , nobtfque «vidcntur ^Malleo Geometrtc* 
ttntata^baud refifbnt\ ^vtmdpque Gcometrico igve probata, 
tuo/are, . ;...i 4 jc* \i ,> iv « . ' i 
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Sid omnibus Um dt/pofiih , *ir Typogrdpho confignas 
tis , apud Biblwpolam quendam ,fe fc obtultt > lohan- 

nis Vualifij SS. Th. D. Gcometrias Profeflbris Saui- 
Uani in Celeberrima Academia Gxonienfi Arith- 
metica irvfimcorum . Oxonij impreffa , cum duobus alijs 
traffattbuseidemprfpofitis^anno i6$6. Rdncingenit ala- 
critate pretio comparautmus aceidem fiudeneU nos fecun- 
dumtotum contuhmus. ( Ipfamnamqueetiam anno 1 660 • 
njtdere Itcuit fidohtcr (tj per tranfennam . Quum enim 
hnprcjfio Opufcuknottri) De infinicoru m fpi ralium fpa- 
tiorumraenfura fcre ad calcemreda&aejfct ; admvjcntc 
Clarijfimo Geomctra Pctro Paulo Carauaggio , curauitnusip* 
fam mutuo receptam , tranfcurrere ; njt adnotammus in dt» 
gteffioneprffatitraSatui adnexa. ( Protinufquc reperimus* 
in ipfa dedicauonc njidehcct) egregium uirumypwfundum* 
quc Mathemattcum acriter contra Hobies inuehere fequcn- 
tibus ruerbts . Exeoautcm tempore, (menfeiampro- 
xlme prxtcrito) prodijc Libellus D. Hobbes ; qui 
iam magna pollicitus in Geometria>& fpeciatim cir* 
culi quadraturam angulique indaca ratione fc&io* 
nem > aliaque his cognata Libellum tandem fuum in 
publicumemific, quofc oftcndit nec horum quic- 
quam pra:ftitiffe,ncc quidem praefticurum effe; adeo 
enim turpiflimisparalogifmis vbique fcatet Libd- 
lusifte , vt raro aliquando quidfanu ninuenias, 
fquod noftro iftius Elencho, qui & iam fub Prelo 
cft , manifeftum fiec 5 ) vnde & Authorem non eum 
efle facile dignofcas a quo huiufmodi myfteria fpe- 
rcmusrctescnda # Scdabbhahcnlswwrianosretraxe- 

m m 



Digitized by 



re . Q*oi fuperius <videlicet , ) fua Nou a Met hodus ifV- 
quirendi in curuilineorum qiiadraturam , aliaque 
difficilioraMathefeos Problemat* , tamquamcompU- 

mentum Caualerian* Methodt bidsutfibdtum ^vendttatur , 
hsrverbis. Nempe inde ortum fumit hic noftr^ 
Methodus , vbi Cauallerij Methodus lndiuifibilium 
definit. Vndeetiam &operiip(i>ipfiquetitulo>an- 
fadata cft ; vt enim ille fuam , Geometriam Indiuifi- 
bilium, ita EgoMethodum nolifam, Arithmeticata 
infinttorum , nominandamjduxi . Porto Methodus C+* 
ualertj > ettam tpfo Vualliftotcftc , a Geometrispaffimreapi^ 
tur. Stcnamjue aitiDpropofit.4i.Aritbm.ln/intc. At mi-+ 
hi ftfficerc vidcntur ilhe quas produxi r Cauallerij 
Methodutn Indiuifibjlium (quoniameaminuenio 4 
Geometrisiam eife reccptam ) fecntus.. Et w dcd%~ 
cattonede Sefttombus. Opusipfomquod attinet; vi- 
debitis mc, ftatimabinitio, Cauallerif Methodum 
Indiuifibilium, qtiafrian^aGcometris paflim rece- 
pram, tam huic quam tra&atui fequcnti tqfii huic 
gcmelluseft \ fubttcrnerCy Ht*nc locum cum tranfirt? 
pfifjemus anno 1 66o.mnoRraatat*Dtgnfftone+non a»t- 
mduerttmvstqutipJefHlneffri i 0<H 

bis aliquatenus fiu£emendar*ro fiije fak em> inrmUK 
tatam. ^utd autumas i Imroutaram ; parumrejm* 
Sedemendatana^ M&bodxftroptmefur^^ 
dantur ♦ Erqm bac prafumd y nthtl altud ejjflttn qkfiVO cr- 
mes gr paralogfmos- Vi&rgo (BsnsgneLcaor\nulkm 
fatidns fcandalwn mCaddtrmm Mpfhodoyme^a^ 



• 



ftfii • ^f^sepe a btmus ^u£ tuam tnnappe Uabtbftfo ftstt tnt taHf 
proehutgandam fftpermc . j^uisnam re&tusgemmtZi 
titi VualUfms fuatroua &UtUdo> an nos 9 antcrmtm Cm\ 
ftnj 'jtoj**e* : fa+t Memhane/intmtf*m 
gfuamfurc meritodtxtmus tnnapytUabtltm . ln Cetmetrtde 
$^pe ^erfantur • Vnus> *velalter noftrum dectpttur y 
Non datur mtdium . Qufdant ettamadrem nofifamatti- 
renlts, (qucrs etroreit putamus)tn Hobbes manfeflabtmus* 
Jgubd eqwdtm non tKtqutmurad Jipprimenehs *v'tros do- 
Zlifftmos y fuvs fummu rtuextnt ta pw/cfutmur. ^uodfi , 
bos , reperiemus aliquos paruuios errores commififfe ; non 
ex boc immenfa mertta erga Rempubltcam Ceometricam 
borum Heroum > *vel tanttllum qutdem funt minucnda . 
Rome ro namaue antiqufus, quo admn, ftltavdum eftifda- 

gmm. r , / 

Quandoque bonusdormitat Homerus • 
Hts addcjtos prffatis Authortbus quamphtrtmum debe- 
re, perpetutfque wtmults jobftrtngi . VuaUifiusiiamque ftm- 
ferde CauaUerioprpceptnrenoflrohonortf 
fuit . D^ec njcrbum fupra xonjtderatum altqualttcr tjfictt : 
quinimmo fauet, cumex eo Metbodt Caualeriana fplendo* 
ctarius ftt mtcaturus . A&Hobksprofmdeipfcmetento- 
mium extmtum . Dum in catce cap. 1 8 . dirtdcrs pautdos » 
grtgariofqut eos geometraj > quimbtlrcpcmi tn Geomttrid 
autumant , niji prcffs Mttquorum *vtjs j cxArAtmcdt^ 
Jpollonto, CaualtcrioinCeomttrtcis triumutratum cen- 
flttuit, fando . Pofteriores , exccpto Archimede & 
Apollonio} & noftristeroporibusfionauenturaini- 
hil eflc in Geomctria vltra horuiainduftriam ,cx:fti- 

man- 
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«antesyomniaeT cwm fcriptis deduetiida dTe, auc 

inucneu impoffibilia pucarunt; . Rebnauamus ergd.$$ 
tiu»t celeberrtmos *viros Hobbes 9 $ V*allifiu$tt fif*yi 
rms pergtntes , dicamus , m caUe bum trdfot.ut^***H(i 
loco y propofita forequtdaw filidaQeometrtcamfinitA % fem 
potius mfimte infimta . J§W rvtiquenon njidmmtah altjs 
tonfiderwri . H*c anobtsnuncupantur InfinitaConoidea 
Hypcrbolica . J^uorum omnmm affignamus bremffiml 
menfuram ^ centra grauitatis \ Sed rem expedit vi* 
dertm/ocoproprto. Jntenm {wiLfititor) VaU. ^ 



Noi Reformatow dello Studio di Padoa . 

• * • 

* • * . \ ... / 

i • • • - ' » ■■ 

TT Auendo veduto per fede dcl P. Inquif. nel libro quinto intitolato 
JTl de Infinitis Parabolis del P. F. StefFano de Angehs Veneto, non 
cflerui cofa akuna cowtro la Santa Fedc Otttolica , e parimentc pcr 
Atteftato del Scgretario noftro nicnte contro Prcncipi , c buooi co- 
ftumi,concede«iohce!ua, che/ijftampato> oflcruanaofi gr ordi* 
ni,&c. • ■-'< .*•.; j y»V v 4 * 1 • ^ " 

Dat.daIMagift.noftroU jo.Klaggio 1663. • 

1 r Arwlrca Contarid Cau. rro<s Rcfor- \ ^ .u*V- 
CNiculft SagredoProc.Rcf. 
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DEINFINITIS 

PARABOLIS 

LIBER QFINTVS. 




VATVOR aliquand* libros 
confcripfimus , quibus titulum af- 
fiximus, De Infinitis farahlti }\n 
primique limine > indolem ipfa. 
rum, Caualerij veftigia infequen- 
tcs , haudobfcuicaperuimus, vc 
inibi licctinfpicere. Suppofuimusnamque,in pa- 
rallclogrammo BO, adasfuiffe CGA, CHA, 
CI A, CL A, aIiafqueinfinirasdiagonaIes,talifta- 
tutalege,vtiuxtalibirumdu£a EF,parallela CD, 
diagonales ipfafmet fecancc inpunflis G, H,I, L, 
&c. inprimafit D A, ad AF, vcCD, ad GF; in- 
fccundafit CD, adHF, induplicata racione D A, 
ad A F; in tertiafic C D, ad I F, in triplicata ratio- 
iie DA,ad AFj &ficininfinicuminaltionbuspo- 

A teft^- 
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% DE INFINITIS PARABOLIS 
teftatibus. Vnde conclufirausinfextadeffinitione, 
hauriii maniftfteex ipfarum genefi, CD, feii EF» 
FG, FH, F /, FL, &c. elfemagnitudinescontinuc 
p roportionales . Hacc omnia, cum aLjs,videat leSor 
in lococitato , vti etiam adipfarum quadraturam 
attincntia, qux ex Caualerio ipfomet , quantum fuf- 
ficereaibicrabamur,expofuimus inprima propofi- 
tione, ac in fcholijs eiufdem ♦ Nunc confiderare dc- 
bemus tantum , quod in ijs in finitis parabolis incre- 
menta proportionumficbantperadditionem conti- 
nuam proportionum,primce a?qualium,antecedenti- 
bus. Nimirum, proportioni EF, ad FG, addira 
«qualiproportione GF, ad FH, confurgebar pro- 
portio EF, ad F H, duplicataproportionis EF> ad 
FG. Sichuicaddita proportione HF,ad FI>*qua- 
li tamei E F,ad FG,quamei GF, ad FHjOrieba- 
tur proportio EF, ad F I , triplicata proportionis 
EF, ad FG. Etficinalijs. Modoharumproportio- 
num progreffus alia via eft confiderandus : fic nimi- 
rum vtfubfcquensproportiominime addatantece- 
denti proportionem primx arqualem, [quam Radu 
calem dtccre potenmns ) fcd eius dimidiatam. V. g« 
fifupponamus EF, ad FI, habere duplicatampro- 
portioncm eius, quam habet E F, ad F G, inter G F, 
FJ, firmedia FH: EF a d F H,habebitintegram,& 
'diraidiatam, (eu fefquialrcram proportionemeius, 
quana habet E F , ad FG, nempe radicalis. Sicfi 
fupponamus EF, ad FH, habereduplicatampro- 
porcionenuic;s,quam habet EF, ad FG, & £F, 

ad 
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ad FL, triplicatam{modo FI, fitmediainrer HP, 
F L ) E F, ad F I, habcbit proportionem duplicatarn, 
& dimidiatam ftmul, feu duplam fcfquialteram eius, 
quamhabct EF>adFG. Siergoincclligamuspcr 
omniapun&acxtrema harum roediarumdu&asfore 
diagonales , &c. ( vti etiain fadum fuit in alijs , quas 
anteaezplicauimus) tenebimus alias infinitas para- 
bolas, qux ad prtorcs relata? poterunt dici Interme- 
d*> quia mediant inter cas. Ec omnes fimiilcon- 
ttituentfcricm infinitamaprioribusdiuerfam. 

Vcrum bapc infinita feriesadhucnoncftintegrc 
rcgulata,acoidinata; quia ncquaquamprocedit ia 
omnibus per «qualia incrementaproportionutn^. 
Nam proportio EF, ad FG, eftduplicatapropor- 
tionis GF, ad FH« Retfc autcm,&intcgrc ordi- 

A * nabi- 
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4 DE INFINITIS PAKABOLIS 
nabitur,fietiam proportio EF, ad FG, dimidre- 
tur ; hoc cft rcpcriatur raedia mter E F r F G. Hoc 
autem tantum prarftabit fcaiiparabola quadratica 
C K A D, cuius bafls C D, diametcr D A . la ipfa 
namque eft quadrarum CD» feu EF, ad quadra- 
tum KF, vt D A, ad AFj ncmpc C D, vel E F. 
ad FG. * 

Tali autem pa&o tenebimus binas feries infini- 
tas, trilineorum vnam , parabolarum alreram . Et in 
prima eritprimum trilineum femiparabola quadra- 
tica CkA D; fecundumtriangulum CGA D; rer- 
ttum trilineum CHAD, mcdium intcr triangulum, 
& trilineum quadraticum C J A Dr quartum diaunt 
trilineum quadraticum.- & fic in ahjs. m ferie au- 
tem fcmrparabolarura , errtprima femiparabola cri- 
lincumqiiadraricum CKa B; fecunda triangulum 
C G A B: tertia femiparabola intermcdia CH AB> 
&c. 

Ex quibus apparet manifcfte, quod fi tota fimut 

fumatur fcries,numcru*ordinatornm variatur.ita vt 
omnium ordinatorumnumeritn prima fericqjaedr- 
ci poterrt Pmapdmm , fint in tota ferie pares & 
dupli numerorum in ferie principalium. V.g. numc- 
rus trilinei lincaiis,feutrianguli , in ferie principa- 
liumerat impar,nempe i. nunceuadetpar, &du- 
plusvniiatis,nempe a.Sicnumerustrilineiquadra- 
tici,quierat a.euadet 4. Trilinei veroxubici.qut 

crat j.fictc.&cNurocTi vcrointcrmediarumerunc 
omncsimparcs. 

la 
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Inpoftcrumconfidcrabimus, vel totam feriem^ 
vel feriesprincipaliuro , vel intcrmcdiarum folum- 
modoiuxtaexigentiam . Pro quadratura tamen in- 
tcrmcdiarum, ipfarumque cognitione fufficitqua- 
dratura principalium tantum, vc ftatim apparebir. 

, Pracfupponendum veroeft prodicendorumnoti- 
tia, deinccpi nos paflim, & vbique vfurpaturos fore 
terminos omnes, quos inalijsprioribusaliquandd 
explieauimus, praccipuc in operc Dc InfmttisTdrdbo- 
hs. Skergo 

- 

PROPOSITIO PRIMA- 

ln totd fertc Cylindrus circumfcrtptus cuilibet conoidi> cuius 
mmcrm fitnumtrusfdr^erttad tjfum* nst pdratldo- 

gram- 



. 6 Z>E INPINITIS PARABOLIS 

grdmmumcircum/criftumpdratoU , cumsnumerusfmh* 
duflus numeri co**idis y ad iffkm : & h$c tim fecundnm 
totum^ukm ficimdmn pdrtes proportionults . 

ESto quodlibet conoidcs parabolicum A P B C» 
cuius diameter BD, & cylindrus eicircuni- 
fcnptus EC, fednumerushuiusfit par ; nempe Cn 
velconus, cuiusnumerusintotaferie cft *.-velco- 
noides quadraticum, cuius numerus 4.*vel cubicum, 
cuiusnumerus 6. &c. item fit quselibet parabola^ 
AkBC, vcl femiparabola A k B D , ( fufficit hxc 
namque)cuiusitidemdiamerer eadem B D, & pa- 
rallelogrammumcircumfcriptum E D, &huiusnu- 
merus fit fubduplus numeri conoidis. V.g. fico- 
noidcs fitconus,fit A k BD, femiparabola, trili- 
neum parabolicum quadraticum . Si conoides fic 
quadraticum,fit Ak B D, triangulum. Siconoides 
lic cubicum , fic A K B D, femiparabola media inter 
triangulum,&fenuparaboIamquadraticam,&ficin 
alijsjvcledotpropno Martepercipiec facilicer. Aio 
cylindrum EC, cfTeadconoides, vteft redangu- 
lum E D> adfemiparabolam,- hocque verificaritam 
fccundum totum,quam fecundum partes proporcto- 
nales. Iuxta arbitrium,accipiacurin BD,quodIi- 
betpun&um M, perquod in conoide,& cylindro 
tranfeat planum bafi parallelumi in fcmiparabola 
vero, & re#angulo linca &c. In conoide^eft vt DB, 
ad BM, ficpoteftas A D, congruens conoidi, ad 
fimiiempoteftatem PM. Parucrinfemiparabola 

eft 
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Wlvt DB, ad BM, ficpoteftas AD, congruens 
parabolacadfniailempoteftarcm kM. Ergovtcon- 
gruenspoceftas AD, vel QM, in conoidc ad fi- 
milem poteftatem PM, fic in parabolacongruens 
poteftas A D , vel QM , ad fimilem potefta- 
tem kM; vel vt multiplicata proportio QM, 
ad M P, in conoide quotus eft fuus numerus, (ic 
nuihiplicata proportio QM, ad Mk , in para- 
bola quotus eft fuus numerus . Cum vero nu- 
merusconoidis ficduplus numcri parabolae, etiara 
proportiomuhiplicata QM,ad MP, eritdupli- 

<cata proporcionis mulciplicat* QM , ad M K . 

Qua- 



8 DE INFlNlTIS PJRABOLIS 
Quare eric etiam , vc quaelibet par> proportioms 
nwltiplicatx QM, ad MP, fic fimilis pars pro- 
portionismultiplicatx QM, ad MK v , Sed (imilis 
pars proportionis duplicatac Q M, ad M P, eft pro- 
ponio QM,ad Mk, Ergo vcduplicata propor- 
tio QM, ad MP, fic QM, ad Mk. Sed an- 
tequam vlteriusprocedatur, lubet vno, relaltero 
exemplo explicare fupradifta , qua» in tali vniuerfa- 
litate nimis videntur obfcura. Supponamus AP- 
BC, c.g.effeconoidcsparabolicumcubicum, cu- 
ius numerus in tota ferie eft 6 : & vt D B, ad B M, 
ficcubus QM, adcubum M P; nempe proportio 
triplicara proportionis QM, ad MP. lntalicafa 
parabola A K BC, eric media inter linearem, fcu 
triangulum,&quadraticam,cuiu$numeru8crit 3.& 
DB> ad BM, eritin vnica &dimidiataproportio- 
ne QM, ad Mk; nempeineiusfcfquialtcra. Er- 
go erit etiam, vt triplicata proportio Q M, ad M P f 
fic vnica , & dimidiata proportio QM,ad Mk^ 
Sedeadempars eft doplicata proportio QM , ad 
MP, triplicatae proportionis QM, ad MP, ac 
rnicaproportio QJM, ad Mk, vnic* & dimidia- 
tse proportionis QM, ad Mk, (vtraquecnimeft 
prioris fubfefquialcera . ) Ergo erit etiam , vt dupli- 
cata proportio QM, ad M P, feu vt quadraru/n 
Q M,adquadratum M P, fic vnica proportio QM, 
ad M K,- nempe fic linca Q M> ad ipfam M k . Sic 
fifupponamus APBC, conoidescfTequadratocu- 

fcicuro, cuiusnumeras crit dcnarius, parabola erit 

mcdxa 
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^edia inter quadraticam, & cubicam , & eiui nume- 
rusquinarius. Ec in conoidc erie DB, ad BM f 4 
inquintuplicataproportione QM,ad MP:&ia 
parabola erit D B , ad BM, in duplicata , & diml- 
diaca proportione QM, ad Mk. fxdcm ergo c- 
luntproportionesquintnplicata QM, ad MP, & 
duplicatacuradimidiata QM, ad MK. Cumque 
eademfitparsduplicata QM> ad MP, ciusqum- 
tuplieatae , ac fimplex QM,ad Mk, eiusduplica- 
t*, & dimidiatx . Erit etiam, vt duplicara proportio 
QM, ad MP, feuvtquadratwu QM, adquadra- 
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lo DE INFINITIS ' PARABOLIS 
tum MP, fic QM, ad Mk. Sicledtorexperietuf 
fi exemplificabitin alijs. 

Cumcrgo fit vniucrfaliter vt duplicata propor- 
tio QM,ad MP; nimirum vt cjuadratum QM, 
adquadratum MP, ficQM, ad Mk. Etvtqua* 
dratftm ad quadratum , fic circulus radij QM , ad 
circulum radi j P M . Erit ctiam vt circulus ad circu- 
lum,fic QM, ad Mk # Scdpun#um M, acccptum 
fuitarbitrarifc. Ergo.vt omncs circuli cylindri ad 
cmncs circulos conoidis, ficomnes line* redtanguli 
ad omncs lincas parabolae . Ncmpc , vt cy lindrus ad 
conoides>fic reGangulum ad parabolam. 

Adnotetur autcm , quod hicdifcurfus valer a trt- 
angulo fupra, non a triangulo infra . Sicnim APBC, 
fitconus, vt AkBD, fit trtlincum quadraticum, 
difcurrcturfic. Vtquadratum BD,adquadratum 
BM, fictamquadratum QM, ad quadramm PM, 
quam QM, ad MK. Etficin omnibus. 

Qubd ver6 didum cft de totis,codem modo pro- 
babiturdc partibusproportionalibus. V.g. eodem 
modo probabitur c(Tc cylindruni QC, ad fruftum 
conoidalc A P G C, ac reAangulum QD,adfru- 
ftum parabolicum A 1 M D . Ergo in omnibus , & 
pcromniapatctpropofitum. Quod&c 

• m m 

SCHOLIVM I- 

Cum crgo in propofit. 1 5 . libri 2. dc Infinitis Pa- 
rabolis traditafitratio, quam babcnt cylindricir- 

~* cum 
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cumfcriptiad omnia conoidcaparabolicacontenta 
in feric principal ium,qu* ctiam funt illa omoia con- 
tcntt in tota ferie, quorum mimerifuntparcs : con- 
fequencer, cx cit. loco , poccrimus dcduccrc quadra- 
turam omniunrparabolarum. 

A ttamen animaduertetur , quod in ritata propoft 
proeticiendismenfuris conoidcoram infcrie prin- 
cipalium , v(i fumus quadratifris omnium rrilineo- 
rum 5 & confequcntcr fcmrparaboltrum ipfarum gc- 
nitric um » Vnd£, nunc vclK dcducerc taliutn femi- 
parabolarum quadratnras ex mcnfuris conoideo» 
rum ex ipfis genitorum,aliudnon cfTet quam circu- 
larc . Quod vtique vcrum cft * Scd attamen non mo- 
do bauritur quadratura tantirm femiparabolarunru, 
principalium ( in quo cafu ficret vtique circulatio , ) 
fcd ctiam omnium interraediarum j qu* rainimc in- 
fcruiebant menfiiris conoidcorum principafium-,* 
Benc ergo diximus fupra , quadraruraoi principa- 
liuna fufficcrc ad quadrandas etiam intermcdias . 
Nam princrpalium quadratura parit mcnfuram om- 
nium conoideorum principalium • llla conoidea^ 
quornm numertin ferie principalium funt impares 
inferuiunt quadraturis omnium incermediarumu, ♦ 
Qaare omnia pcndenc cx principaliucn quadratu- 
ra^* « 

SCHOLIVM IL 

Propius crgoadrcmaccedcnces, poccrimus fta- 

B 2 tnerc 
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ii DE INFINITIS PARABOLIS 
tuere in tota ferie , cffe parallelogrammum cireum^ 
fcriptum parabolae adipfem, vt numerusparabol* 
binario audius ad numerum parabolx. Nempe in 
prima>qu* patuit fupra trilineum parabolieum qaa* 
dratrcum, vt3.ad i.Infecunda,qujepariterpatuic 
triangulum , vt 4 . ad a. In tertia , qu* mediat inter 
triangulum > & parabolam quadraticam, vt 5 . ad s* 
Etficinalijs. Namexcitatapropofit. 1 j.eftcylin- 
drus circumfcriptus conoidibus prrncipalrbus ad ip- 
fa , vtnumerusbinarioau&us ad numerum . Nume- 
rus autem binai io audtus, & numerus in ferie prind- 
palium , idcm eft cum numero binario au#o , & cum 
numeroin tota ferie illius parabol* cuius nurecrus 
fitfubduplus illius numeri , qui exponit numerum 
principaKs in tota ferie locati, vt manifefte patet. ' 

Poterimus ergo dicere , in tota ferie, effe per con- 
tierfionem rationis, parallelogrammum ad ipfainfi- 
nitatrilinea>vtnumerusbinarioau<3us ad binarium. 
Nempein primo, quod eft parabola quadratica, vt 
f • ad 2. In fecando,quodeft triangukm, vc 4. ad z. 
In tertio, vt y . ad *.& fic in ali js. 

Cum vero triaftgukim fit dimfdium parallelo»- 
grammi,eritad quodlibct exinfinitis trilineis,vcdi- 
audttim numeri audum vnitate ad binarium ; nem- 
pe vt mimerus binario au<2us ad quatcrnarium^. 
Quarequando triangulum excedit trilineum {xion 
enim femper excedet, fed incipiendo £ trllineoii*- 
termedioinceripfumtrianguIum,&trilineum para- 
bolicumquadratkum) erit per conuerfionem ratio* 

Eis ' 

_ — • 
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tiis ad excefTura ipfius fupra trilincum , rtnumerus 
binario audus ad cxceffum fupra quaternarium. 

SCHOLIVM itr. 

> > 

Porrb non tanttim in cit. propofir. i $ . traduntur 
menfarseomnium conoidcorum principalium, fcd 
ctiam fegmcntorum omnium Jpforum refc<2orum 
planisbafibusparallclis, &hocquidemin fchol.i. 
ciufdcm propofitionis . Cum verS probatum fit cffe 
cylindrosad ipfa conotdca, vt reftangula ad ipfas 
parabolas fupra expofiras & fccundum totum,& fe- 
cundunipartes proportionalesj habebimus confe- 
qucnter rationcs re#angnlorutn circumfcr iptorum 
omnibus fegmentis parabolarum refeftarum lincis 
bafibusparallelisadipfafegmenta. ■ 

SCHOLIVM IV- 

Poftremo foco adnotetur > quod ex noftris doftn- 
nis gencralibus evpofitis in Iib.4. de Infinicis Parab. 
&pafflm vfurpatis in alijs operibus , quas fubindd 
publicauimus.deduciturmanifefte^conoidcaomnia 
in ferie principalium , &omnes parabolas in tota fe- 
ire forc magnitudines proportionaliter analogas > 
tam in rationemagnitudinis, quaro grauitatis, tam 
fecundum totum, quam fecundum partcs proportio- 
nales . Vndc fi aliquando repcriemus ccntra graui- 
latis parabolarum omniuro in tota fcrie (quod vci- 

qac 
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que ftatim explebimus) afllgnabimtts quoque ceff- 
tra grauitatis conoiieorum inr ferie prineipaliuna , 
non quidcm tantum quorum mimeri funtpares , vt 
fecimus in propofit,i 4. lib.4. {edetiamquorura nu- 
merifuntimpares. Qubd aumquamin noftrisope- 
ribus antcelaboratis prscftitimus * :: 

PROPOSITIOIL 

» • « ■ 

Ctntu grduitatis y tam infinifdrumparalnlarum, 4fuam in~ 
fiuitorum trilmorum m tota ferie r fic dmtdunt eorum 
axtm, njt pars termtnata ad njerttcem y fit ad altam r 
rvt parallelogrdmmumtp{ificircttwfcrtprum y aitp/as>fi~ 
gurtr* 

HJEc propofitio facile parer cx di&fc in Iibris 
alijs delnfinirisParabolis. Nam propofitr 
1 x.lib. 1. verificatur etiam dchis figuris , quiafnnt 
eiufdem indolis cumilfis. PropofiM. lib.j. cft vnr~ 
uerfaliffima. Quare etiam propofit. ir facilcappli- 
catahis:figurispr«ftabitpropofitumr 

* ■ 

* » 

scholivm 1. 

Ex fcbol. ergo r.propofit. antcce tf.poterimus fta~ 
toere,centram grauitatis infinitarum parabolarum 
torius fcriei fic diuidcre earumaxrm , vt pars ad ver- 
ticem fit ad reliquam , vt numerus binario au#us ad 
iiiimerum. Item c.ntrumgraititatisinfinitoTumrri- 

MKO- 
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lineorum totius fcriei diuidere axira , y t pars ad ver* 
ticemfitadreliquam» vtnumerusbinarioau&usad 
binarium* 

Cum vcrb quodlibet conoidcs in tota ferie fic 
probarum proportionaliter analogum cumparabo- 
la i cuiusnumeruslitfubduplusfuiJiumcriintotafe- 
iie: cumque taliaconoidea fint omftiaea, quorum 
numeri fuat pares : nempe omnia ea , quae confti- 
tuunt feriemprincipalium: omnium horum habebi- 
muscentragrauitatis • Ad qusaflignanda mirabi- 
liter infcruiunt omnes infinitae parabols totius fe- 
xiei . Trilineum ergo parabolicum quadraticum m- 
feruietinacntioniccntri grauiratis coni. Triangu- 
Jum, conoidi s parabolici quadratici • Parabola me- 
dia inter triangulum & parabolam quadraticam, co- 
noidis cubici • Et ficin reliquis • Sccabitur ergo fic 
axiscuiuslibetconoidis, cuiusnumerus par in tota 
ferie a fuoccntro grauitatis, vt pars terminans ad 
verticem fit ad reliquam , vt dimidium eius numeri 
autfumbinario, ad dimidiumnumeri (quia nume- 
rusparabolxcum ipfo proportionaliter analoga? eft 
fubduplas numeri ipfius. ) Cumque numerus eius 
fubduplus in tota ferie fiteius numerus infericprin- 
cipalium, vcfupra cxplicatum fuit, & vtclariflimc 
pater . Hinc vniuerfaliccr, breuiterque licebicfta- 
tuerc^* 

Centrum grauitaris cuiuslibet conoidis fcriet 
principalisdiuidit axim,vtpars ad verticem fitad rc- 
Jiquam j vt numerus conoidis binarioauftus ad nu- 

roerum» 
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1(5 DE INFINITIS PARABOLIS 
merum . In cono , vc j. ad i. in quadratico Vf 4. ad 
2. In cubico, vt 5 . ad $ . Et fic in infinitum. 

SCHOLIVM II. 

Hic liccrec ampliare multat dodrinas dxpofiras 
innoftrisquatuorlibrisdelnfiiiitifParab. & inalijs 
noftris operibus . Quxomaia confultoremittimus 
diiigentijcledornm . Nos in prafcnci tantum aliqua 
priacipalia adnotabimus. 

propositio m. 

Centrum aqutltirij cuiusliht femtparaboU in Mafcrie df 
penfic fecundum bafim ,fic tpfam diuidtt , <vt pars termi- 

nans adcuruam ^fit ad termmdtdmdddxim , <vt nmmt- 
rus femrio auftus, ad numerum binario auStum. 

H JEc propofitio deducctur cx pulcherrima^ 
propofi t-a o. exercit.5 ■ Caualerij > cx qua de- 
duxiccentrasquilibrijinbafibus infinitarumfemi- 
parabolarumprincipalium . Propoficio autemCa- 

ualerijtalisefl:. 
" Si H> fitccntrum gramtatis dupltcati triltnel F AD % 

feutquilihij A E D> appenfi fccundum <AE> & DC, 

fiedimdaturin 1C, *vt fit ficut AE, cum EH, ad 

AHyfic DK>ad KC. K, crit centrura arquiiibrij 

fcmiparabol* ADC, appenf* fecundum DC. 

Cum cnira ex fchol i. propofit. anteced. fic A H, 

ad 
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ad H E. vc numcrus binario auAu* ad binariuiiu 
cric AE, cum EH, ad A H, vc numerus fcnario 
auflus ad numerum binario autfcum. Ec fic ctiam 
eric Dk, ad kC. 

> 

C SCHOg 
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SCHOLIVM. 

Sicuti e* jjenerali propofit.4. lib. j. libcc inferre, 
qudd fi femfiarabola CAD, totiusferiei rotctur 
priuscirca E p> deinde circa AC. Primuoi foli- 

dum critad fccundum^vtnumerusfenarioau&us^ad 
numcrum bifiarifcaudum. 

Si vcropirabofa^ B A D, rotetur prius circa A E, 
deindccirca BD. fcrimum folidum crit ad fecun- 
dum,vt numcrus binario au&us ad numerum • 

Si autepi dupfiakum triJineum F A D , gyretur 
priuscirca AC, poftca rfrca FD. Primuoi foli- 
dum crit adfecundumv vtaumerus binario auSus, 
ad binarium . Hax nafnqucomnia funrj cx di<2is,ni- 

rosclara. ! .' * * . v 

pROPosmo iv. 

Cyltndrus circumfcriptus cuiltbet infinitorum conoidcerum 
in t$ta ferie , e H ad tpfum , <x>t numerus quaternano 
auHus.ad numtrum . tAd foltdum uero ortum ex re~ 
uokttone femiparaboU circa latus rcttanguh , fibi cir- 
cumfcripti^axt parallelum , *vt numerus rc&angult fub 
numero btnario au£fo> $ fnb numero quaternarioau- 
flo y ad numerum redanguH Jub numero , (jfr fubnt^ 
mero fenarto auffo . 

Hic propofitio probari potcft , & ad modum 
propofit.ij.libro*. tt expropofit.j. lib.j. 

Pro~ 
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* 

Probabirausaucemipfam ci ipfa propofic j. Siter- 
go quxlibet feraiparabola ABC, cocius feriei , cui 
fic circumfcripcum reflangulum AM, & fii E, 
centrum a?quilibrij femiparabolae A B C > appenfac 
fecundum bafim AC. Exdoftrina ergo cradicain 
di#apropofic.3.cy!indrus ex AM, circa AB, ad 
conoides,habecracionemcompoficamexracione re- 

tfanguli A M, ad femiparabolam, & ex ratione di- 

midia; AC, ad AE. AM, ad ABC, eftvtnu- 

merus binario auftus ad numerum , ex fchol. a . pro- 

pofit. i. Dimidia AC, eft ad AE, vc numerus 

quarernario au&us ad numerum binario auftura, ex 

propofic. anteced. Ergo cylindrus ad conoideserit 

in ratione ex his compofica . Nempe, propcer com- 

munclatusnumerum binario auftum, vc nusnerus 

quaternario au&us,ad numerum.Quod &c. 

C 2 Sc- 
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%o 2>J INFINITIS PARABOLIS 
Secunda pars facile patebit ex cadcm propofic 1 
Cylindrut namque ex AM, circa MC, ad folt- 
dfttn ex ABC> cirea C M, eft in ratione compoli- 
tacx AM,ad ABC (nempenumeribinarioau- 
ai ad numerum ) & ex ratione dimtdir AC, ad 
£ C ( nempe numeriquaternario audi ad numerum 
fenario auflum • > Sed ex prxdi&is rationibus com- 
ponitur quoque ratio re&anguli fub numero bina- 
i io aado , & fub numeroquaternario au&o > ad re- 
ftangulum fub numero , & fub nunaero fenarioau* 
&o i Ergo patet propofitura . 

SCHOLI -VM- . 

* t • * • • 

■ 

Exprima partc ergo prsefentis propofitionis cR* 
citur,<juod perconuerfionem rationis, erit cjlin- 
drus ex A M, ad fui exceffum fupra conoides* nem* 
pe ad folidum ortum ex reuolu tione trilinei B M C, 
circa B A > vt numerus quacernario auftus ad qua^ 
tcriurium* 

PROPOSITIO V 

Cylindrus ckcumfcriftus cmhbet infinitorum COfUCOTUIttf 
eft ad ipfom y ns$ pardlehgrammwn circumfcripttm 
trilwtO ) cmusmmerus fit duplus numeri contci, ad rp- 
fumtrilmeum , tam fecunism totum y qukm fecundum 
partes proportionaies. ' 

■ ■ 

Hatc 
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HJEc propofitio probabitur aJmodum propo- 
fit.4. lib.4. Conicus frc A B C , cum cylin- 
drocircinnfcripto ECj & pariter,proconfufione 
rkanda, fupponamus ABD, efTe aliudtrilineum 
cumre&angulo ED, circumfcripto, cuiuanume- 
j»usftcduplusconici » Dico efle cylindrum ad coni- 
cum,vt retfangulumad crilineum. Accipiatur arbi- 
uarii pnnflum F, & in conico tranfeat pianum^ 
H K , in trilineo linea H F, qax omnia fint paiat- 
lela^illttd plano AC, haxline* AD, iuxtaconfue- 

... tura. 
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il DE INFINITIS PARABOLIS 
tum . In conico eft vt poteftai D B, congruens c<v 
nico,adfimilcmpoteftateni BF> fic HF, ad FN. 
Similiter fic intritineo. Sed cum numerut trilinei 

fitduplusinnnwi contef, etiam poteftas D B, coa- 
gruens trilineo eritduplicatapoteftatis DB, con- 
gruentisoonico. Quareetiamratio HF, ad FN* 
intri!ineo,eritduplicata rationis HF, ad FN, in 
conico. Cumvero fit vtpoteftas DB, congruens 
trilineo ad fimilem poteftatem BF, fic AD, 
feu HF, ad FN. Ergoetiam vtquadratum HF, 
ad quadratuna F N, in conico (Tcu vt circulus radij 
HF, adcirculumradij FN, inconicqjiic HF, ad 
FN, intrilineo. Ec fic vbilibet. Facile crgo con- 
c'udctur propofitum.<^uod &c 

SCHOLIVM t 

Cum ergo cx fchoL 2. propofi r. 1 . ftt re&angulum 
ad quodlibec trilineum totius ferici, vt numerus bi- 
nario au&usad binarium; & cum numerus trilinet 
fupponaturduplus numcri conici,poterimus ftarue- 
re . Fore cylindrura ad conicum totius feriei, vt d 
plus numcrus binarioau&us>adbinarium.Seu vtnu- 
merus vnitate au&us ad vnitatcm. Et per conucr- 
(ionemrationis, erit cylindrus ad annulos ortos ex 
rcuolutione femiparabolarum AEB, circa BD, 
parallelam bafi £ A> vtnumerus vniwie auftus ad 
Humcrum. 



Digitized by Google 



LIBER ^VtHTFS. 

SCHOLIVM II 

. Sed & imitando expofita in noftris operibus % 
infiaita poflent deduci dehis infinitisparabolisto- 
tius&riei* Quac oainia,ledorpropriopoteritmar- 
teexperiri,fiobferuaueritmodos, quibus vfi fumus 
ad ea omnia probanda . Nos namque tantum expo^ 
fuinHis ea , eic quibus percipi poteft admirabilis ana- 
logia in his magnitudinibus reperta, quatn leftorem 
cupimus diligenter ad memoriam reuocare • Infe- 
riusnamquehabcbit, vndcdele&abiliter myftcria 
geomctrtca adm iretur • Confideret ergo le£or, qua- 
iiter quadratura parabolarum principaliam inferuiat 
Bienfurisomniumconoideorumprincipalium . Sed 
cum facilc teneamus centra grauitatis parabolarum 
principalium j & cumhx fintproportionaliterana- 
hogx axm conoidibus principalibus ,quorum nume- 
rifuntpares: tenebimus etiam horum centra graui- 
tatis • Porrfe omnia conoidea principalia funt pro- 
portionaliter analoga cum omnibus parabolis totius 
f crici > crgo habita menfura omnium conoideorum 
principalium ex quadratura parabolarum principa- 
Hum, habebimus etiamquadraturasomniumpara- 
bolarumin totaferie. Habitisquadraturisomnium 
harum, habebimus etiam tam centra grauitatis ipfa- 
rom , quam aequilibrij ipfarum dimidiarum fecun- 
dum bafim appenfarum. Ex quadraturis ipfarum, 
& cx predi&is centris crquilibrij,tcnebimus menfu- 

ras 



Digitized 



14 DE iHFlNITrS PARASOLIS 
ras omnium conoideorum ex ipfis genitorum • PorJ 
rd cum omnes h* parabolae totius feriei fint propor- 
tionaliteranalogc cura omnibus conoidibus prin- 
cipalibus : omnium horum tenebimus centra grauu 
tatis . Sed hucufque non habebimus centra grauita- 
tis omnium conoideorum totius feriei, nempe in- 
termediorum . Aftqtsopado etiam hxc deducantur, 
nunc eft explicandum . 

SCHOLIVM IIL 

Initioergo tradidimusqualiterinuenianturfetni- 
paraboteintcrmedis . Diximus enim , qu6d fi v. g. 
CO A D , fit trilineum parabolicumquadraticum, 
& CGAD, triangulum , vt acta EF, parallda 
CD, fint tres continue proportionales E F, F G t 
FO, fctamratio EF, ad FG, quim GF, ad FO f 
fubdupliceturin I, & M, & idemdicaturaccidere 
de alijs parallelis CD,& intelligamus diagonales 
C I A , C M A : diximfts inqnam , haberi duplam fe-' 
riem infinitam; nimirum infinitorum trilineoruro, 
& infinitarum femiparabolarum • Quadibct ergo 
proportioradicalis eft fubduplicata. Modo iterum 
quarlibet hsec fubduplicata fubduplieetur , vtqujeli* 
bct talis proportio fit fubquadrupltcata radicalis. 
V. g. ratio radicalis GF, ad FO, quam habet or- 
dinatim applicata intriangulo, ad ordinatim appli- 
cacamiu trilincoparabolicoquadratico, eft fubdu- 
plicaca in J , pcr diagonakm intermedium C I A j 

tira 
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tlmergoratio GF, ad FI, fubdupliceturpcrdia- 
gonalem C H A, quacnratio 1F, ad FO, fubdu- 
pliceturperdiagonalem CLA. ldem int«lligaraus 
dcalijsrationibus radicalibus, & intermcdijsinai- 
tioribus trilineis . Habebimus etiam modb duas in- 
finitas feiies, trilineorum nempe > & femiparabola- 
rum , ampliores fam explicatis . Qujc tamen ferics 
nondum funt complete regulatx . Rcgulabuntur 
autem perfectc fi eciam rationes EF, ad Fk,di- 
raidia in (equenti fchetnate rationis E F, ad F G, flc 
FK,ad FG,fubdupliceniurperdiagonales CMA, 
& CNA. CMAD, cnim erit femiparabola qua- 
dratoquadratica , & C N A D , intermedia inter 
triangulum, &femiparabolaoiquadracicam (cuius 
naturanonduminnotuit, fed infraexpticabitur) & 
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16 DE IXFINITIS PARASOLIS * 
liarumeruntaxis AD, bafis CD. Serics crgo to- 
talis horura trilineoruro ( qu£ ad diftinccionem-, 
prius explicatfcpoteric nuncuparL Trium intcrme- 
durum , ^veluti tlU <~ymus intcrmedm) ortum ducica 
CMAD, femiparabola quadratoquadracica. Suc- 
ceditdcinde CKAD, femiparabolaquadracic4_,. 
Pofteaintcrmedia CNAD, Triangolum CGAD. 
Trilineaintermedia CHAD, ClAD, CLAD, 
quadracicum COAD- Etficininfinicum. Series 
autem femiparabolarum originacur a triiineis qua- 
dratoquadratico, quadratico , incermedio, criangu- 
lo&c. q?~ • 

In hac fcrie trium intermediarum cam trilinea, 
qusim parabolae fcrici vniusintermedia?anteceden« 
tis habebuntomnesnumeros pares,&duplos corum, 
quosoccupabant inferie vnius intermedix. Para- 
bolxautetn, & trilineaferieipriiicipalis habebunt 
parireromhcs nuroeros pares,&quadrtiplos illorum 
quoshabebant in ferieprinripalium. Quod vnicui- 
quepacebic facilitcr. 

SCHOLIVM IV- 

Porrb naturamfemiparabola* CNAD, fic in- 
dagabimus. Supponamus CL A D, cfTetrilincum 
quadraticum, &ratio GF, ad FL, fubtriplicecur 
in H, vt FH, fit maior duarom mediarum incer 
G F, FL, terminos proportionis sequalis radicali; 
& intelligamus diagonalem CHA. Semiparabo- 



liber $rimr* xj 




h CNAD, crit eiufdem (peciei cum {emipara- 
bola C H A B. Cttm enim inter E F, F G y finc cres 
raedix MF, F IC , F N , racio £F r fcu GD, acT 
NF, erit fubfefquicercia proporcionis radicalis 
CD,ad GF, fcu DA, ad AF. Parrtercum ra- 
tio GF, ad FH, fit proportiomsradicalisjerit 
proportio E F, ad F H> fcfquicercia proportionis 
radicalis EF,ad FG,feu DA, a d AF. Quare 
DA, aJ AR conuertendo, (ncmpe CB> ordrna- 
tim appticara ia femiparabda C H A B, } ad F A,, 
(xqualem ordinatimapplicat* ineadcm femipara- 
bola a pun^o H ). erit in fubfefquitertia propor- 
tione EF, feu B A, axi$eiufdcm,ad HF, xqua> 





i 







cata a pun^o H . Scd&fupra CD> ad NF>or- 



ig DB INFmttlS PA * AB0L ft? 
dinati m applicatam in fem iparabola C N A D , eft 
probata in fabfefquitertia proportione axis DA, ad 
azim Af . <jJuarefunteiufdemfpcaW 

Aft etiaminJwcferiepotcrit ad normara propofc 
i.proponi. !'/<•: '■ : C 



X v»\ ... , K 
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Etiam in t$U ferie frium intemcdiarum^ cyltndrus c ir- 
cumfcriptus cuihbet conotdt cuius numerus Jttnumerur 



pmiiUoff 

ptum paraboU > cuius numerus ftt /uUuplus numert co*> 
noidts 9 ad ipfam : & hoc tam fecundum totum, quam /*- 
cundum partes proportionales ♦ 

HJEc vero propofitio confhbit eodem modo» 
quofuprapatuit propofic.prima . Quapro- 
pter omitritur demonftratio . Sohim aliqoa poteft 
cffedifficultas a triangulo krffih non a triangulo fu- 
pra j & in hac non a trilincis C M A B > quadraro- 
quadratico,& Ck AB, quadratice ( in his cnim 
tam in propofit^. lib. 4* quam in propoftt. anteced* 
pacuit fore retfaogulum D B , ad trilineum CM- 
AB^ ncylindKisex DB, adconicumex CkAB r 
reuolutwoomibus circa B A, diametrum.) Sedfo- 
Jum in crilineo CN AB, ex femiparabola CN- 
A O. Hocenim r uiKta hanc regulam , debetet cffe 
propor tionaliter anaicgam cu mconoidc e* femip^ 
rabpla C l A B, rcuolutacircafu una a *ini B A, (fup- 




- I 

ponendo hanc efle vnicam medram ram fupra expft- 
catam inter triangulum , & ferniparabolam quadra- 
ticam > hoc eft rationem GF, ad FI, efledimidiar 
tam radicalis EF> ad FG, & rationem EF, ai 
FI, fefquialteraui radicalis. ) Scd hcc verum efle 
facilcdeducerur. Nam, e*di#isfupra, proporcio 
CD, ad NFjcftfubfcfquitcrriaproportionis DA, 
ad AF. Conucrrcndo crgOj DA, fet* CB, bafis 
trilmei CN AB, erit^d FA, fcu NP, ordinatim 
applkatam in ipfo a pundo N, in fcfqukertia prc* 
portione CD, feii B A, axisciufdcm, ad N F, feu 
P A , ponionem axis abfciffam vcrftis vcrricem a& 
cadem ordinatim applicata. Pariter quoniam Clt 
A B 5 fupponitur femiparabola rnedia imer tnangu- 
lum , & quadraticam , ordinarir applicar* erant ad 



:o DE INFINITIS PAKABOLIS 
Jnuiccm in fubfefquialtera proportione partium^ 
axis . Si ergo intclligamus ordinatim applicatam 
QP, in femiparabola ClABj CB, ad NP, ordi- 
natim applicatam in trilinco,eri t i n fefquitertia pro- 
portioneaxis BA,ad AP; & CB, eadem erit 
adordinatimapplicatam infemiparabolain fubfek 
quialtera proportione axis BA, ad eundcm axim 
A P. Cffterum ca proportio , qure eft fubfefquial- 
reraalicuiusproportionis, eiusduplicataefl: fcfqui- 
tertiaciufdem. Ergoproportioduplicata C B, ad 
QP f nempe quadrati CB> ad quadratum QP) 
eric fefquitercia juoportionis BA 5 a d AP. Sed 
& huius fefquiterria proportio CB, ad NP. Er- 
go vt C B, ad P N , fic quadra^um C B , ad qua- 
dratum QP. Ex quibuscxpertusin methodoCa- 
ualeriana indiuifibilium dcducct propofitum * 

SCHOLIVM I. 

Etiam crgo fc holia appofita propofitionr primse 
ritc poterunt huicadiungi. Porro cumomnia harc 
conoidea quorum exponentes in tota feric triuoour 
intermcdiarumfunt numcri pares,fim omnia conoi- 
dea totius fcriei vnius intcrmedix \ & cum omnium 
horummenfutar fuprafucrintexplicawr.-confequen-. 
ter tcncbimus quadraturas omni u m haruro parabo- 
larum; raruro ccntra grauitatis \ & aequ i librij in bafi- 
bus • £t confcquentcr meniuras omniu m conoideo- 
mm> &omnw fupia ex pofiia . 

SCHO- 



SCHOLIVM II. 

• . , ... ..... . . 1 • • . . • 

Nttoc cogi temus quamlibtt rationem huius feriei 
fubduplicari , feu rationem radicalem fub o&upli- 
cari per feptem diagonales intermedias . Tencbi- 
mus binas feriet , qu* Scptem intermediarum appellitari 
foterunt. Et ficlicebit in infinham procedere fub- 
duplicando ra tionem feriei anteceden tis . Sic iiam- 
quc infiniteinfinitasferiestrilineorum, &parabo~ 
laruraprocreabimus, iic vt feries infinitorum trili- 
neorumortumducantafemiparabolis , quarum pri- 
ma in ferie principalium occupabit numerum vnita- 
teexcedentem namcrum terminorum perquos di- 
uiditur ratio radicalis . Series verfc infinitarum fc- 
miparabolarum incipient a trilineis eiufdem ratio- 
niscum femiparabolis, & quibusortum duccbatfc- 
xiestrilineorutn. 1 

Vcrumfolidorurfi omnium ckhis figuris gcnito- 
ruin tcncbimus menfuras, & centragrauitatis. Et 
Ycrbo , omnia , qu* in noftris operibus antea«labo- 
ratis probara ac patcfadla fuere dehis figuris, vel 
folidis principajibi»* potcrunt fuo modo applicari 
ijs harum fericrum. Quz tamen omnia libenterx>- 
inittimns . Solumaflignabimus regulas generales 
circaaliqua , quorum notitia deinceps indigebi- 
mus. 

Prima regulag^tteralis, quara vnufquifquepote- 
ritexperiritaliseft* 

Rc- 
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i% DE INpIHlTtS PARABOLIS 

Re&angulura circumfcripcutn cuilibecexinfini- 
cis partbolis fupra cxplicatis, eft ad ipfara, vc numc- 
nis quem ipfa occupat in fua fericaudus coc vnicati- 
bus vna plus quoc func medisc , per quas fecacur racio 
radicalis , ad ipfura numerum . V. g. fi nulla fitme- 
dia , fed ferics fic principalium , vc numerus vnicate 
au£o*> ad numerum . Si vnaficincermcdia, vcnu* 
merpsMnarip andus ad numcrum . Si cresfinc intcr- 
mediae,vt numerus quacernario auflus ad numerum. 
Et fic in infinitum . 

Sccunda regula . Ergo per conuerfionem racio- 
nis . Eric rctfangulum ad quodlibec ex infinicis cri- 
lineis, vc idem ancecedens ad numerum ipfarum mc- 
diarum vnitate au&um . 

Tercia regula . Cencra grauicacis diAarum figura- 
rum fecant earum axes , vc partes ad verticcm fint ad 
part«s ad bafim in proporcionibw expticatis in dtia* 
bus rcgulis fuperioribus. 

Quarta regula , qu* facil^ dcducctur excxplicatis 
in fchoU. propofic*. lib^. ex aureadodtrina Caua- 
Icrij, eft. Qu6d centrum arquilibrij cuiuslibec fe- 
ftnparabol* explrcatx appenfe/ecundum bafira , fic 
ipfamdiuidic, vtpars terminanfrad curuam, fitad 
cerminatam ad axim, vc numerus,quem ipfa oecupac 
in fua ferie auftus cribus vicibus , tot vnicatibus yna 
plus , quot funt mcdise per qnas fecatur ratio radica- 
lis , ad ipfum numerum au&um ijfdem vniratibus 
fcmelfomptis. V.g.fi nulJa fit racdia , vt nuroerus 
tnbus vniracibus auftus ad nnmcrura vnitatc au- 
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LIBER ^VINTVS. j r 
&utn • Si vna> vtnumerus fenarioau&u$,adnwnc- 
rumbinario auflum . Si tres,vt numerus dnodenario 
au&us,ad numcrum quaternario au&um.Et ficin in- 
finitum. 

Quinta regula, quac paruo labore probabicurad 
normam propofit. 4. expropofit. lib.j. eft. Cylin* 
drum circuflifcriptum cuilibet conoidi fore ad ip- 
fum, vt numerus conoidis au&us duabus vicibus tot 
vnttatibus vna plus, quotus eft numerusintcrmedia- 
rum 1 ad ipfum numerum • Et per conuerftonem ra- 
tionis, foread fui exceffumfupra ipfiirn, vt di&um 
antccedcns ad exceflum fupra confequens • 

Sexta regula, quae facilededucetur ex propofit. jJ 
&exreguia a.eft . Forecylindrumcircumfcriptuni 
curiibetconicoadipfum, vtduplus numerus conici 
audtas tot vnitatibus vnaplus, quotus eftnumerus 
imermediarum, ad haseafdem vnitates . Et per con- 
uerfionem rationis, fore ad annulum ex femiparabo- 
lis reuolutiscircalatusbafi parallelum,vtidemante- 
cedens ad duplum numerum • 

Septima,& vltima regula eft . Quddcentrum gra- 
uitatiscuiuslibetexinfinitisconoidibus fic diuidit 
cius axim,vt pars ad verticem fitad rcliquam, vt im- 
merus qucm ipfum occupat infua ferie,au&us tot 
vnitatibus vna plus , quot funt niedi* peY quas feca- 
tur ratio radicalis proportionis fubdupl* proportio- 
nis conoidis , ad ipfum numerum • V. g. u cdnoides 
fit feriei principalis , vt numerus binario audhis ad 

nnmcrum. Quia ratioproportioais fubduplsefeca* 

'* v E tur 
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•34 INFINITIS PARABOLIS 
tur pervnammediam. Srfonoides fic feriei Vnius 
incenxicdisi .vtnumcrus quacernario au#us adnu- 
merum. Si xonoides fu feriei crium incermedia- 
rum , vc numeruso<2onario audusad nuraeruna . Ec 
fic in iafinitum . 

Vei.um hle haud eft fiftendum , fed vlcerius pro- 
grediefldo,alias infinit£ infinitas parabolas, infini- 
caue crilinea procreabimas , quorum omnium pa- 
ricer oftendemus inenfuias>cencra grauitacis, esece- 
raquc fy mpcomaca hucufque ezcogicaca . Scd ante 
omnia rccipiacur feques do&rina. 

PROPOSITIO VII- 

Sit AHBC , qualtbet figura deficiens ad partes 
cuius diameter B C , bafis %A C , reciangdum arcum- 
fcrtptum DC, & fint *AIBC, CBMF, qutcun- 
que figur* pariter deficientes ad partes 3 , fed eiuf 
dem fpeciei^ <j*arum dtmcter BC y & du£Ia G5V, 
rvbdibet parallela AF fit *vt GK, ad KH, fic 
MK, ad KL. Erit J^K.ad KL y (fi EC y fit 
re&angtlum figur* CBMF, circumfirtptum ) <vti 
quadratum GK,.adre&angu/uM HKI. 

'-»»#««". > 

PAtec , quia hat propoxtioncs componuncur ex 
ijfdem proportionibus . Nam Nk,ad kM, 
eft vc, G K , ad kl , propter figuras A 1 BC„ 
CBMF, ehifdem fpccici . Vtverb Gk, ad kH, 
fic Mk, ad JkL. ikft proportio Nk, ad kl 9[ 
. i j com- 



Digitized by Google 




compoiiiturcrproportionibus NKT, ad kM, St 
I M, ad kL. Erproporrio quadrati GKT, adre- 
#angu!um HKT, componiwr cx proporrioni- 
bus Gfe ad kH, & Gk, ad kl. Quarc patet 
propofuum.. 

» 

• * 

SCHOLIVM r. 

Si ergomtelligaraurin' T>F t cffedudasinfinitas- 
GH, bafi AF,.parallelas,&perornnia:pun<aa L, 
rranfire curuara B L F, facile patebie retfangulum' 

E x EC* 



Digitized by Google 



3 tf DE MFlNITfS P ARABGLIS 
£ C> fore ad figuram C B L F, vt parallelepipedum 
cuius bafis DC, alticudo AC> ad folidumcuius 
vnum planum AHBC, aliud triangulum A I BC- 
Quod ftatim magis,& clariusexplicabitur . 

SCHOLIVM II. 

Cogitemus iivfchemate fcquenti tam fuper figura 
AHBC, qu^m fuper re&anguto DC, extare cy- 
lindricos reftos PA> & PQRCAB, quorum 
altitudo RC, fit «qualis AC, bafi figurarum^ 
AHBC, AIBC, ( quaminprarcedenti fuppona- 
mus efle triangulum , ) & cogitemus omnia ha?c foli- 
da fe#a plano diagonali KBDQ. Parallelepipe- 
dum fecabitur in duo prifroatata , & cylindricus fir- 
perfigura AHBC, induostruncos,quoruminfc- 
rior crit RQBAC» Si ergo pcr Gk> intelliga- 
imistranfireplanumparallelumplano R A, hocfc- 
cabkiam parallelepipedum,quam truncum inferio- 
xemcylindricifuperfigura AHBC.Etplanum Sk> 
in parallelcpipedo crit quadratutn ipfius G k ( quia 
aquale plano QC, quod propter a?qualitatemrc- 
darum RC, C A, eft quadratum.)Planam verd 
H YXk f in trunco,erit redangulum, quod fit cx 
HK,in kl,(quia kl,*qualis kX, cumtrian- 
gula A l B C r C B R , fint arqualia in omnibas % & 
per omnia . ) Cum ergo in propofitione r fit probatum 
in fchemateantecedenti,fcre Nk, ad kL, vtqua- 
draam CK> ad retfangulum HMj (nempe vt 
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quaJratum GT, adrc&angolum YK, fnfchcma* 
te praefenti:) facile conftabit forc rc&angulura E C f 
ad figuram C B L P, vt parallelepipeduoi O C > ad 
ipfum truncuminferiorem RQBAC. 

Quodficogircmus AIBC, feu BFC>nonfo- 
tq triangulum^fcd quodlibet cx infinitistrilineis,- 
vclqu»ribetfigura,ade6 vt BXRC, fit trilincum* 
vel figura A I B C, «qualis, & intelligamustruncuni 
inferiorcm BXRC AQ^ fccari fuperficie nonre- 
€tz vt prius , kd curuata, vt truncus inferior fit» 
vel pars crunci inferioris prioris* vel totum , rcfpe- 
Auipfius, fccunddmquodfigura AIBC> cft vel 
jnaior, velminor triangulo: nihilominus conftabic 
cffe KX, scqualem kl j & re&angulura YK,au 
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j8 DE rNFINITIS PARABOLIS 
qualefore re&angulo H*I. Eteodem modo pa- 
rebit fore > in fchcmate primo , rc&angulum_, 
£ Qa4£gOTam B L F C r ?r parallelepipedinn P A, 
addiaattitruncnmiinlerfcrem^ *~ 

Amplius autcm manifefte , nulloque negotio pa- 
tebit ex noftris doffrinisgeneralibus explicati$> elTe 
figuram BLFCrdifli primifchematis,& truncos in- 
feriores eiplicacos r nwgmcudines proportionaliter 
analogas i Vnd£ fi aliquandb reperiemus cenrr*> 
aequiiibrij di&arum figurarum appenfarum fecun- 
dum JBC, habebimus etiam centra aequilibrij prsei 
fatorum truncorum fecundunv B C , appenfo* 
rutiUj •* 

propositio vro 

I 

Sifint eadem y qu* in propfittone anteeed.* & \n prirw 
fuo fchemate C BMF y fit trttngulism , & preportio 
MK 9 ad KLyfit <x>tcumque /utmulttphcata' pro- 
jmtioms radicahs NK r ad K M , nempe fit yut- 
libet fraSio ilhus . Erit reffangulum EC y adtrtlt- 
neum BLF C y ^vt duplus numerus denomtnatoris di~ 
titfra&ionis nmitate *u8us r ad \pfum numerum de-- 
normnatms^ 

PKopofirio harc indiger expKcatibire . rotelligi- 
musaur«mfie,qaodfi< Mk, ad kL, ficinfub- 
doplicata ratione Nk,a4' kM> vt talis proportio 
fit radicaIis,reclanguluoierhadtrilincun),vt 5. 

ad 
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ad x.Sifitinfubtriplicatai nempe V eritvtf*ad 
|« Si in fubquadruplicata, nempc ,\ vt p. ad 4. £t 
ficininfinitum- r 

Exponatur namque femiparabola A H B C, cum 
triangulo AIBC, vtinpropofit.anteccd. vt GK> 
(iiad kH>vt M^,ad *L. Nempe ii proportio 
M k , ad L, /ic fubduplicataiadicalis, femiparabo- 
la fit quadratica : fi (u bcriplicata , cubica : fi fubqua- 
druplicata > fitquadracoquadratica : & tam fuperip- 
fa j quam fuper re&angulo D C, circumfcripto co- 
giccmus cylindricos eos,quosfupraexplicauimus, 
& fedos eodem modo. lam conftat ex di&it, cfle 
re&angulum ad trilineum , vt parallelepipedum ad 
xruQcum inferiorem . Porr6 ^xdo&rinis generalir 

bus 



^ 4° DE INFINITIS PARABOLIg 
busaflignatisfafchol.j. propofic. 10. lib. t. cum fic 
vt prifroa , quod eft dimidiurn parallelepipedi P A, 
ad diftum truncum mfcriorem,fic cylindrus ex DC, 
rotatocirca DB, ad folidum ex femiparabol^ 
AHBC, rotata pariter circa DB: crit vtparalle- 
lcpipedumaddictum truncum,feu vt rectangulum 
C£) adtrilineum BL FC, fic duplus cylindrus ex 
DC, ad drctum folidum ex feiniparabola . Sedex 
propofit. i^.lib.i.&exfexcaregula generalifupra 
explicata , eft cylindrus ex D C, ad folidum cx fcmi* 
parabola, vtnumerusauccusdimidia vnitatead nu- 
merumj &duplascylindrus> vtduplus numerus vni- 
tateauctusadnumerum . Eritergoetiam rectangu- 
lum C E , ad dictum trilincum , vt duplus numerus 
parabol* vnitate aucms ad numcrum parabols. Sed 
numerus parabolae in fcrie principalium idem eft 
cum numero denominatoris fracta? proporcionis 
Mk, ad KL. Quare patet propofitum. Quod 
&c. 

» 

» • • * 

COROLLARIVM- 

Ergo per conuerfionem rationis, eric rectangu- 
lum ad has infiniras femiparabolas B L F E, vc an- 
tecedensdictum, ad numerum denominacoris vni- 
rare auctum . Ncmpe vt 5 . ad j . vc 7. ad 4. &c. 



SCHO- 
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SCHOLIVM V 

Habemus ergo duplicatam feriem mfiaitam , tri- 
lineorum, & parabolarum , & hotum omnium habe- 
mus quadraturas dependenter aquadraturis princi- 
palium . Quia cx quadraturis femiparabolarum^ 
principalium AHBC, depertdent rationes, quas 
habentcylindriex DC , circa D B, adannulosex 
ijfdemfemiparabolisrotatMcircaeandem BD. Ex 
quibus in prsefenti propofit. deducitnus quadratu- 

F ras 
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+1 DE INFJNJT IS P4RA-&0LTS 
ras taminfinitotum trilineorum C B L F , quam in- 
.finirarumfemiparabolaruro FLBE. 

Habitis qtiadraturisj facile eritaffignare centra 
grauitatis f^^quilibrij inaxibus £C, SE, dicta- 
rum figurarubi^ Nec non centra aequilibrtj in bafi- 
bus EF, infinitamm femiparabolarum. Ex qui- 
bus,& cx ipfarumquadraturis^paruo labore^alTequc- 
mur ratione%cylindroruu) cx B,F, circa B E, ad in- 
iinita conoi(jca er fctmpatakojis BLFE, circa-* 
B E • Pariter facilp eric afligjnare rationes cylindro- 
rumex BF,>circa BC,a<T winolosexijfdemfemi- 
parabolis reuolutip circa BC . H*c enim omnia 
abfque fudora dctprminabuntur in mcnfuris , & rc- 
gulis generaliKuspdnormaoi antejceolenrer expofi- 
xorum • Hoc idcm intelligendum veniet quotief- 
cunqueafTignabiwu^ijaadratuqis aliorum infinito- 
rum trilineorum , yel infinitarum parabolarutn.*» 
Quod cupimus animaduerti^ne idera, cwh lectoruox 
xxdio, repetere cogamur* 

SCHOLIVM IL 

Habemu?ergoquadraturasinfinitorumtrilineo- 
rum, in quibus ratio ordinatim a pplicatx C F , vel 
NK, adordmatimapplicatam KL, eitinfefquial- 
tera, in fefquitertia,infefquiquarta , in fefquiquin- 
ta ( & ficin infinitum) racione radicalis NK, ad 
1M. Cumenimratio M*, ad k L, fic &c 

xadicalisj ratio N K ,ad K L,erit eiufdem 

xadi- 

• - 



Digitized by Google 




radicalis N K , ad k MV vel C B, ad B^. Et confe- 
queiiter fi £ punto L, ordinatim applicetur LO r 
ad diamecrum in femiparabola BLFE: erit CB r 
ad B k , hoc eft ordinatim applicata FE, adbrdina- 
rim applicatam LO, in fubfcfquialtera » in fubfef- 
quitercia, in fubfcfquiquarca, &c. proportione E B y 
ad B O, feu F E, ad O P. 

Si ergo ratio EB r ad B O , ftatuaturtamquairi 
radicalis , habebimusferiem infinitarumfemipara* 
bolarum FLBE, in quibus rationes ordinatim 
applicatarum E F, L O, &c. erunt fubfefquialterae r 
iiibfefqukertiaj, &c; rationum diametrorum EB r 
*0 - Veluti priusin ferieprincipaliunr eranr tales; 

F * ra- 



44 INFINITIS fARJBOLlf 
rationes fobduplicat*, fubtriplieatac, (ub^uadrupli^ 
eatXj&c.earundem. 

SCHOLIVM IIL 

Profeqnamur crgo generationcm infinirorunjL; 
trilineorum C*LF, modls quo$ ftatim explicabiV 
raus . Primufque fit talis . Concipiamas ( vr etiam 
fupra fecimus ) re#angulum CE, triangulum-, 
BMFC, &ordinatim applicatam N M k , & ratio 
M k , adkN, fit vtcunquefubmultiplicatarationis 
radicalis N k , ad k M> fcdtaliter, vtnuroeratorfra- 
fiionis fit quilibet numerus a binario incipiens > dc- 
nominator vero exccdat ipfum vnhatc. Nimiruro 
fit J | ♦ l &c. Sicprocreabimusaliam feriem infini- 
torum triIineorum,quorumquadraturas pariteraffi- 
gnabimus. 

Vt ergo quadratur* CBLF, infinitorum trili- 
neorumdeducantur,Gtre£anguIum DC, cumtri- 
angulo AIBC, &cumfemiparaboU AHBC, in 
quibus ordinatim applicatis G K , fit G k , ad K H, 
vtM k ,ad k L. Nimirum fi ratio M k , ad k L,fit 
i radicalis , etiam parabola AHBC, fitea, in qua 
) zatio ordinatim applicatse A C>ad ordinatim appli- 
catam Hk, fit fubfefquialtera rationis axis CB> 
ad B k . Et fic in alijs * Ad modum fuperiorum con- 
ftabityforevbique Nk, ad kL, vtquadratum Gk» 
ad rc<2angulum H k I . £e fi fuper D C , A H B C> 
coacipianturcylindricire^i PA,&o feflx vtfupra 
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faSum fuic • Nihilominus conftabit fore re&angu- 
lum E C, ad trilineum C B L vt parallelepipe- 
dum PA, adtruncum inferioremcylindriciexiften- 
tis fuper femiparabola j & vt dupluscylindrus ex 
DC, circa DB T ad annulum ex AHBC, circa 
eandem D B. Aft quum ratio di&i cylindri , ad 
diQumannukmhaberi poffe faciliter, ftatutum fxt 
fuprain .fchol. 1« Confequenter quadraturatamin- 
finitorum trilineorum CBLF, quam iniinitarum 
femiparabolarum FLBE, haud erunt occulta^ Nec 
nonoraniaindeconfequentia. 1 . 

I 
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4fi nz mFmiris paramolis 
S CHOLIVM IV- 

Rurfus ergo teneraus quadratuwn infinitorunr 
trilineorum CBLF, in quibus ratid ordinatim ap- 
plicatas CF, vel NK , ad ordinatim applicatam^ 
I L, eft i l ? " &c. rationis radicalis . Cumenim* 
iatio Mfc, ad kL, fit ? | ? | &c. rationis radica- 
lis , crit ratio NK^ad KL r eniftlemradicalis \ i % x \ 
&c. Et confcquenter fiapunto L, ordinatira appli- 
cetur LO, ad femidiamerrum B E , in femipara- 
bola F L B E r erirratio F E, ad L O, rationis E Bv 
ad BO, 5 r *Vxf &ficininfinitum. Siergorurfum 
uatio E B, ad BO, accipiaturtanquam radicalis,* 
tcnebimusferiem rnfinitam fcmiparabolarura F L- 
BE, in quibus rationes ordinatim appl;catarum> 
erunc i- 7 J rationumaxium.- 

SCHOLIVM V 

■ 

Profcquaturcrgo genefis infihitorum trilineoratw 

fic.. Sintomnia,quxfupra,fcdratio ad *-L r 

fit frafiiopr<$portionis radicalis f • ; T * &c Sic dc- 

nuo procreabimus aliam fericm infinirorum trili- 

neorum CBLF. Horum quadraturas hauriemus 

fi fupponamus ©mnia , quas fupra , fed femiparabola 

AHB C, fittalis naturx, vtratio GK^ad KH, fir 

radonis C B, ad BK, radicalis * ? I ^ &c nimi- 

rumcorrefpondeatrationi ad K-L» Deindc 

infe- 
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infequendo argumemationem veluti peregimus in 
fchol. j. obcinebimus intentum , mediantibus an- 
nulis ex infinitis fcmiparabolis AHBC, rotatis 
circa DB. 

Habitis <juadramris trllineorum CBLF, tentf- 
bimus qaadraturas infinicarum femiparabolarum^ 
BLFE, in quibus ratio ordinatim applicacarum 
erit aliqua fcries infinita fra&ionis radicalis ; pari- 
terque tenebimus omnia indexonfequentia ; prseci- 
pue rationem cylindri ex B F,adannulum ex femipa- 
rabola 3LFE, rotata circa BQ Quare difponta 
femiparabola BLFE, vt eft AHBC, ficprofe- 
quendogenerationemtrilineorum C B L F, inqui- 
bus rationes M K , ad k L , iint fra&ionesradicalis 
xorrefpondentes fraAionibus ordinatim applica- 
carum in femiparabola A H B C : in infinitum qua- 
drabimus infinita trilinea , & infinitas parabolas t 
deduccmufquc omnia cx ipfis quadraturis confe- 
quencia. 

Porro alio adminiculo curanda eft quadratura alio- 
jaiminfinitorum trilineorum,&c. Pro quoiit. > 

PROPOSITIO IX. 

.Sii CBMF, trihneumquodliiety cum trkngulo €BRF> 
($r cum reBangulo E C 9 circumfcripto % hums diameter 
ftt CB,bafis CF\ Jit pariter ahudreBangulum D C y 
cum triungulo AHBC; omnia Jint fe&a GN$ p*- 
xaIUU AFi <£) m MK, fumatur tuodltfot fuu- 

tlum 
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4 i DE INPINITIS PARABOLtS 
Slum X, (ffiafvt RK, ad KL, (tc GK, dd 
K l . Ertt OiX» ad k.L , wt quadratum Gk.y *d rr- ' 
Rangulum Hkj* 

PRopofitio cft facilis probatu • Quia hx propor- 
tiones componuntur ex ijfdem proportionibus, 
vt clarc patcc . Quapropter non demoramur . 

■ 

SCHOLIVM I. 

... 

Si ergo intelligamus du&as fore infinitas GN,' 
vt femper proportiones Mk, ad kL,fintc*dem 
partes proportionum RK,ad k M> & proportio- 
ncs fingul* R K , ad K L , fint xquaies fingulis 
proportionibus Gk, ad kl, & intelligamus per 
omniapun&a L, I, tranfirelineas BLF, AlB.-fa- 
cile poterimus concludere, omnes lineafcre&anguli 
EC, parallelas C F , fcre ad omnes lineas trilinei 
CBL F, itidem parallelas CF, & redangulunu* 
EC,adtrilineum CbLF, vtomniaquadrata DC, 
parallcla , quadrato A C , ad omnia re<aangu!a_. 
Hkl, planoriim AHBC, AIBC, itidemparal- 
Icla quadrato AC: & vt parallclcpipedum cuius 
bafis D C, altitudo A C, adfolidum , cuius vnuui 
planum trilineum AlBC, aliud triangulunu. 
AHBC. 

Si ergo , vt faftum fuit in fchcmate fcholij t. pro- 
pofit. 7. concipiamus tam fu pcr rcSanguIo DC, 
qi am lcpcr trilinco AlBC, cylindricos rc&os ac* 
/ ' . . quc- 
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quealtosi quorum altitudo C Ai fe&os vt ibidem 
fa&um fuit • Concludemus nihilominusfore vt E 
ad trilineum CBLF, fic parallelepipedum fuper 
DC, ad truncum inferiorem cylindrici fuper 
A I B C, cuius planum eredum fuper ipfo , quoruai 
communis fefiio BC, crit triangulum AHBC. 
Nempe vtdupluscylindrusex DC,circa D*, ad 
folidum qx trilineo A I B C, reuoluto circa D B. 

■ 

SCHOLIVM II. 

~ .... • 

Propius ergo a<I rem accedentes , fupponamus 
CBM F, cffe crilineumquadraticum, &rationem 

G Mk, 



* 
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50 HB INFTNITIS PARABOLIS 
M K, ad k L, efle quamlibet fradionern radicalis , 
cumsnumeratorvnicas,nempe \ \l &c. ergoratio 
Rfc, ad kL, erit \ J \ &c. rationis radicalif Rk, 
ad k M, vei NJe, ad K R. £t ratio N k, ad k L, 
crit &c.ciufdemradicaJis Nk, ad^K.Pariter 
ratio Gk, ad k I, vtpotexqualisj-ationi Rk, a< | 
k L, erit } ? I &c rationis xadicalis G K, a d k H, 
vel NK, ad KR. Trilinea ergoCBLF, AIBC, 
fant diuerf* natur*. Nam ratio C F, ad k L, eft 
5 J ; &c radicalis . Ratio vero A C, ad I k, e ft | « * 
&c. eiufdemradicalis. Et quadraturas trllineorum 
C BLF, tenebimus ex proportione dupli cylindri 
cx D C, ad foliduro ex trilineo AIBC, rotato cir- 

ca D B. Sed ratiocylindri^ddiaumfolidumpof- 
fehabcrijraditurafuitfupra infchoh i.propofit.7. 
Ergo habebimus ctiam quadraturas tam infinitorum 
triltaeorum C BLF, quara infinitarum femipara- 
bolarum BLP E, cum omnibus indc dependen- 
tibus • « - • 

SCHOLIVM IIL 

Habemus ergo «irfumalias infiniras femipara- 
bolas PLBE, in quibus ratio F E , ordinatim ap- 
plicatar, adordinatimapplicatam LO, eft T ' * % ficc. 
rationis EB, ad BO, f cu FE, ad PO. Quxratio 
Yi fumatur tamquam radicaiis, & continucntur in- 
uentiones triliaeorum,quorum menfurisinferaianc 
imnuli** femiparabolis B L F E ,«reuolu tis circ4_. 



limbk JtriNTrs. 




BC, vtfaAum,&cxp!icatumfuitinfcho!ijs propo- 
fit. anteced* praecipue in $ . tenebimus alias infiniti 
infinitas feries trilineorum, & parabolarum^qua- 
rum rationes ordinatitn applicatarum erunt fra- 
ftiones rationis radicalis , quorum numeratores 
crunt diuerfi aiam traditis. Omniumetiamharuuv 
figurarum tenebimus omnia fymptomata expofitai 
de infinitis parabolis principalihus.. 

SCHOLIVMIV. 

Pariter trilineattt CBMF,fit trilineum eubi^ 

cum , & paritcr fir ratia MK >( ad kL, qua?libec 

G 3. fra.- 
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5* DE INFlNlTjS PARASOLIS 
fra&io radicalis , cuius numcrator vnicas . Ratio 
Nk, ad ki, eric ? , } , « &o radicalis. Ecratio 
RK, ad kU feu GK, ad kL, erk ! ? ? &o eiuf. 
dcm radicalis - Cum vero irt fchol. antcced. tradi- 
tam fic nos pofTe habere raciones cylindrorum cx 
DC, adannulosex AIBCcirca DB, cradicae 
pariter erunc quadratur* infinitorum ttilineorum 
CBLF, &omniaindeconfcquentia. 

Habemus ergo rurfus afias infinitas femiparabo- 
las FLBE, in quibusrationes FE, ad LO, crunc 
* tI ™ &c. radicalium * Quae parabote difpofira? fc 
cundum explicaca , parienc menfuras infinite inft- 
nicarumfcnt. m. 

Eodem modo fi trilineum C B M F, fic quadrato 
quadraticum, quadratocubicum , &c. inueniemus 
mediantibus trilineis AIBC, ordinis inferiorls, 
roenfurasomniumtrilineorum CBLF* 

* 

SCHOLI VM V- 

Vniuerfalitcr ergo poflumus ftatuerc, annulum ex 
trilineo AIBC, reuoluto circa DB, infruire_> 
inenftir* trilinei CBLF, in quo ratio ordinatim 
applicats CF, ad kL, fiteademcum proporcione 
compoficaexrationc AC,ad HK, radicalem,& 
cx racione ciufdem AC, ad M. Vel pcfiumus 
jftatuerc, annuIumdicJumtrilinci AIBC, parerc 
wenfuram illius rtilinei CBLF, in quoratio CF, 
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ad k L, exccdat rationem AC, ad I k , ratioqera- 
dicali . 

Iftis artificijs putamos nos pofle obiinere qua- 
draturas omnium illarum parabolarum , inquibus 
rationes ordinatim applicatarum erunt fra&iones 
qua?libet proportionum axium correfpondentium> 
cum omnibus ex quadratiiris dcpendentibus . Pr«- 
cipuc cumomnibuscentrisgrauiratistam ipfarum, 
quam infinitorum trilineorum. 

PROPOSITIO X- 

Cylindrus circumfcrtptus cuiltbet ex infinitis conoidtbur r 
nttl coritcisefl ad tpfum> njt rettangulum ctrcumfcrt- 
ptum , rud paraboU , <z?e l trtlmeo cutus ratio ordtnatim 
appltcatarum fit dupla rationis ordinatim appltcatarum 
tn conoide , uel coritco . 

ESto APBC, in feqtienti fcbemate . Quod- 
libetex iflfinitis conoidibus parabolicis, vel 
conicis cum cylindro EC, circumfcripto , & 
efto A k BD, quaciibet vel femiparabola, vel tri- * 
iineum , vt in ipfis ordinatim applicatis quibus- 
libet QM > ratio QM r ad Ms fir duplicata 
rarionis QM, ad MP. Dico fore cylindrunu. 
ad conoides , vel conicum , vt reaangulum ad 
trilineum » vcl fcmiparabolam . Rcs cft luce cla- 
rior. Quia cum ratio Q M > ad M k , fit duplicaca 
ratioais Q M,ad MP, crit QM,ad MSvtqoa. 
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dratum QM, ad quadratum MP: fcuvtcirculus 
ladij QM , adci.rcufun* radij M P. Et hoc vbili- 
bet. Ergo & cylindrus ad folidum , vt redangu- 
lumadfemiparabolam^veltrilineum. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

Ex his patet qualiter menfur*conoideorum , vel 
conicorum lnferuiant menfuris femiparabolarum , 
& triiineorum , & viciffim . Si ergo habcbiraus > ex 
fopraexplicatis,meafttras conoideorum^yel conico- 
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LIBMX 4FIN TVS. s$ 
ram, h* inferoient menfuris tr iiincorum, & faai pa- 
rabolarum, & e contra ■ ' 
Infuper patet di&a conoidea, &conicos fore pro? 
pomonalneranalogos cura prxfatisfemiparabolis, 
veltrilineis. Cuan verd,ex diaisfuperiiis,pateant 
centra grauitatisomniuni planorum $ non erunt ab- 

iwnditacentrasrauitatisoainiumfolidorum. ~ 
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PROPOSITIO 

EORVM, 

QVM A THOMA HOBBES 

Malmesburienfi pertra&ata circa praefens 
fubieflum , non bene percipimus • 

Vcufque ea omniaverbisexprefli- 
mus 9 qu* meditati fumus citca 
infinitarum parabolarum mate- 
riam. Remanet aliqua pateface- 
re t quaecirca idcm fubie&um £ 
Clariflimo , nec vnquam fatfs lau- 
dato Thoma Hobbcs Malmesburienfi \ haud re&e perc^- 
pimus . Vir hic egrcgius incipit de his tradationcm 
incap. 1 6.y?f?. \ .['hilofopb.de corpore> in quo capite per- 
agic- DemotuacceleratOy & Vniformi % & demotu per 
concurfum . Jbique in numero quarto proponit fequen- 
temaurcam regulam, quamvtique veriffimaraccn- 
femus,fed probationcm non bene percipimus. 

fn motu (inquitipfe) aquiete ita accelerato <~vt im- 
petus continuocrefcant in ratione temporum confumptorum 
duplicata} erit qmquelongitudo percurfa <-vno tempore ad 
longitudintmaUotemporc percurfam 3 <vt faSiumex tmpetu 
in tempus <vnius motus , ad faSlum ex im petu in tempus aU 

terms motus . Haiufqueaureac regula: explicationcm 
fibiungit in Schemate. 
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• LIBER jQVIHTrs. 57 
Sit enim ( verba ipfius ) tnfig. 1 . tcmpus oAB, m cu- 
hu tempms mttio A, impetus fit rut ijpfum puncium e/4 ; 
fed procedente tempore trefcat impctus continuo in ratione 
tcmporum dmpltcata donee in *ultimo punSto (empnris *3 
acquifitus fit impetus BI, & in AB tempore , fumpto 
<vbicunque punfts> F, ordinatim applicetur impetus eo tcm~ 
pore acqutfitus F K . Poft hxc incipic probacionera 
fic. JguenUm ergo FK ad BI fupponiturbabircra- 
tionem dupltcatam eius juam babet AF ad AB, babe- 
bit AF ad AB rationem fubduplicatam eius qum ha- , 
bet FK,ad B/, (egregicmeHercle,) @r J^B, ad 
A F dupltcatam eius quam babet Blad FK. Hxc po- 

ftrcma verba ingenue fatemur a nobis ncqua^uam 




» • » 



tt 
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$8 DE INPINITJS PARABOLIS ^ 
percipi. Imm6procertohabemus,(dummodo h*c 
vera Gnt ) nosnunquam definitiones QuintiLibri 
Euclidisjelementorum i c&i percepiffc . Inquit Eu- 

clidcs in loco ritato def. $ • 

guando tnsmegnitudmts proportiontlesjint , prim* ai 
tertUm, dupUm proportionem hdere diccturtins^uAm ht- 

tet fecundm . Ex hac Defmitione probamus Propo- 
ikionemfequentem. 

■ m m f ■ k 

PROPOSITIO XI- 

H bext AF* ai A B, fitbdufliutAmrAtionem eins , qntm 
habet KF, *d IB. T>icoetiamcon»ertendo t 
re rSA,ad %AF ', /ubdnplicatamrationem IB, *d 

K.F. 

Flat vc AF, ad AB, ita AB, ad AC Ergofei 
citac. Eudidi def. ) A F, ad A C, habebic du- 
plicatam i-ationem cius , ^juam habet ad A B . Ec 
A F, ad A B, habebitfubduplicatam rationemeius, 
quam habet ad A C • Sed cx hypothcfi , habet c- 
tiam AFi ad AB, fubduplicatam rationem eius, 
quamhabet JcF,.ad 1B. Quarevt AF,ad AC, 
fic kF, ad IB. Ecconuertendo, vt CA,ad AF, 
ficIB, ad KF. Scdcumtres CA, BA, AF, finc 
continufcproportionales f exdifla Eudid- Def )ha- 
bet C A, ad A F> dupltcatam rationemcius , quam 
habet CA,id AB,feuBA,ad AF. Etconfe- 
quenter BA, ad AF, habct fubduplicatam ratio- 

ncm 

- 



Uigiti, 



L1BEX4T1NTVS. s9 
A F B. . C 



K F 

» 

I .'■ & 
l J 

ncm eipsy quam habet C A , ad A F. Quare etiatir 
BA, ad AF 5 habcbitrationemfubduplicatameius, 
quam habet I B> ad k F . Quod erat probandum. 

Ncfcimus ergo percipcrequoraodo geometric& 
dilcurrat dodiffimus Hobbes { reafumatur fuperiui 
fchema) dum ait* Jguoniam ergo FK ad Blfuppo- 
nitur babere rattonem duphcatameiusquam babet AF ad 
AB> babebtt AF ad A B rattonem fubdupltcatam eius 
quambabet FK ad BI f ( egregie vt fupra diximus, ) 

(conuertcndo ) AB ad AF dupltcatam eius quam 
babet B f ad F JC Contra propofitionem anteccden- 
renwui doflrinx haud fubfcribimus ... 

Soquicur Hobbes difcurfus». Et proinde erit pun~ 
ffum K in Unea Taraboltca cutufi dtameter efl AB\ 
haps B /. Vtique pun&um K , eftr in linea parabo* 
lica, fednoncuiusdiameter A B, bafis 1B, vtip- 
fe putat, fedcuius diametereft CA, «qualis IB> 
baJis CI, xqualis AB, vt infra conabimur pro- 
banus» 

Sed quod dicfrde reliquis pun&is, qux fintin pa- 
rabola,vcrafunt , fed non eiiftimamus in ea , quam 

H* t ipfe. 
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ipfe defcripfic . Sicuti non exiftimaraus verum efle, 1 
quodaffirmatdicens . Jgudre impetus dufius in totum 
tempus A B erit paraiola AKIB, qua aqualis ettparaL 
lelogrammo A M cuius njnum qutdem latus eft AB tem- 
pus ,alterumautemimpctus AL> duztertia impetus B7. 

Nonenim impetus du&us intempus conftituit pa- 
rabolam , fed trilineum parabolicum quadraticum , 
cuius vnumquidcm latus eft AB, tempus > alterum 
autem impetus A L , vna tertia impetus B I . Reli- 
quavfqueadcorollariuroprtmnm, futneiufdcm fa- 
rinx, cumreft&deducerentur, quando non com- 
fniffus fuiffet minimus error (vt pucamus ) in prin- 
cipio. 

Aft corollarium primum , quamuis tanquam ve- 
ruma nobis agnofcatur, attamen probaturmodo, 
•qui multum difplicct. Cum daca eiufdem vcritatc 
rubfeqaaturfaltitasnoftraipropofit. j.lib.t Deinfi- 
nitis Parabolis . CoroHarium tale eft . Longitudtnes 
percur/k motu ita aceelerato ut impetus conitnuo crefcawt 
m ratione temporum dupltcata , funt in rattone fuorum 
temporum triplicata. .Quod vtique verom cft . Pro- 
baciotalis eft • O^m njvlongttudo DE ad DV $ 
ita ett parallehgrammum AM ad paratlclo^ranmum 
t^Ni ( admittimus ) (gjr ttaparabola ABIK, ad 
parabolam ABK. Tranfeat * Sed parabola ABIK 
i£l ad paraholam AFK , m rattone trifltcata eius ra- 
tionts quambabet AB tempus ad AF temptis , 
Non percipimus . Nam vct h«c , vel noftra ei. 
tata propofitio falfa eft r Pr&pofitro noftra gen©- 

ralis 



LIBER griNTVS. \ 6t 
ralis talis eft. Si qualtbet exinfinitis femiparabolts fc- 
cetur Itnea bafi parallela : Brit JemiparaboU tota ad fe* 
mparaboUm aauerticem , njt pote/las bafis femiparabo- 
U runograiu altior potcslate pwaboU ad ftmtlempoteB^ 
tem bafis femiparabola aduerttcem. Exqua rcgula > itl 
cafu noftro, femiparabola a k I B , eft adfemipara- 
bolam k * F, in triplieata ratione bafis I B> ad ba- 
fim kF, nonaxis BAjadaxim A p # 

Secundum coroUariumverumvtiqueeflvaftnon 
putamusexvi fui difcurfus, fedexeo, quem infra 
proponcmus. 

Tertium corollarium putamus falfura. Non enim 
credimus e(Te longitudinem ad longitudinem,Yt pa- 
rabola ad paraltelograuimum , feu vt *. ad 3. fcd 
vt trilineum ad parallelogrammum , p-empe vt f . 
ad 3. 

Quartumcorollariumcenfemus falfi(Timum: non 
enim inuenitur, vt ipfe ait . Vbi impetus crefcunt mra- 
tionetemporumtripltcata y totavrnje\ocitatem defignmpcv 
parabolaflrum prtmum ( ncmpe per parabolam cubN 
cam>)fcd per trilineuro cubicum,^ htfi impetus crefi 
cunt m rattone temporum quadruplicata , totam njtlecita- 
tem defignariper parabolaftrum fecundmn ( feu quadra- 
toquadraticum,) fed per tale trilineum. 

iediuxtanoftrummodum tradatur eademregu- 
la, probeturque,&iuxtamentemnoftram deducaa- 
tur corollaria . 

* 

PRO- 
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PROPOSITIO XII* 

fnmotu a quiete ita accelerato y <vt impetus eontinuo tref- 
cant inrationt temporumconjumptorum dupUata; trit 
f$oquelongittedopereurfan;no temporead Ungttudinem 
aho temporepercurfam y ?vt falfum ex impetu m tempus 

. <vniusmotus y ad faffum ex impetu in tempus alterius 

Slt enim tempus AB> in cuius temperis initia 
A> impetusfit vr ipfumpun£utn A, fed pro- 
eedente tempore crefcat impecus contimao ia ratio- 
ne temporom duplicata , donec in vltimo pundla 
. temporis; B, acquifirus fit impettis B 1; & in A B r 
tcmpore>fumpto vbicunquc pun&o F, ordinatim 
applicetur impetus eo tempore acquifitus Fk. 
Quoniam ergo 1 B, ad k F, eft in rationc duplica- 
ra B A> ad A Fj nempeeftvtquadratum B A, ad 
quadratum AF, crit pundum K\ in Iinca para* 
bolica,cuiusaxis. C A> bafis 1C. (Sienimhaccin- 
telligaturtranfire per K, ficduci K L, parallelam 
IC>cftperhypothefim, IB, feu CA, ad kF, feu 
L A> vt quadratum BA,feu CI r ad quadratutn 
AF* feir L k. ) Etfimiii rationein qttocunque pun- 
&o temporls A B > applrcetur impetus eo tempore 
acquifitus >eritretfa eum impetumdefignans in ea- 
dcm parabolica A kl . Quare impetus ducius in 
totum tempus A B» erit tnlineum A kj B,.quod 
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«quale cft parallelogrammo AM, cuiusvnumqui- 
dem latus eft A B, tempus, alterumautem impetus 
A L , vna tertia impetus B I. ( Eft enim omne talc 
trilineum «qualc trientiparallelogrammi altitudi- 
nem , fcbafim habcntis eandem . ) Tota ergo velo- 
cicas per A B, vt qux fit ab impetu AL, in tem- 
pus AB, eft parallelogramtnum AM. Similiter 
fifuraatur FN, quatlir i impetus Fkjcomplea- 
turque parallelogrammum PO f erit F Q» totavc- 
locitas per tempus AF, yt quae & abimpetu AO, 
fme FN , iniformi du&o in tempus AF. Sitau- 
tem loftgitudo percurfa tempore A B, velocitate 
AM, retfa DE. Poftrcraofupponaturlongitudo 

P cr : 



Digitized by Google 



DE INFWIXIS \ P2KjIR0LIS 
pcrcurfa tempore A F, vclocitate A N, effc DP, 
Dicoeflevt AM,ad AN,fiuerttrilineum AKIB, 
ad trilineum A F*k, ica D E, ad D P. Fiac vc A M, 
ad FL,(hoceft vc AB, ad AF,)ica DE > ad 
DG. Iam ratio AM, ad AN, componitur ex 
rationibus AM,ad FL, & FL,ad AN, Sedvc 
AM, ad FL, itaeft perconftru&ionem, DE, ad 
DG. Etvc FL,ad AN, ( quiatcmpus vcrobi- 
queidemeftnempe AF,) italongicudo per DG, 
ad longitudinem DP, (nam codern temporc lon- 
gitudines pcrcurf» funt vt velocitates.,) Quareex 
sequo,vt AM, ad AN, nempe vttrilineum AKIB, 
ad trilineum AkF: nempe vt re&angulum CB, 
fa#um ex impetu I B, in tcmpus fuum A B, ad re* 
Gangulum FL, faflum cximpecu kF,incempus 
fuum AF, ita ED, ad DP. Quodcratproban- 
dum-i • > 



,» 



. COROLLARIVM I- 

• . . . • . > 

Longitudines percurf* motu ica accclcraco , vc 
impetusconcinuocrefcanc in racione cemporum du- 
plicata, funt irirationeiuorumccmporum criplica- 
ta. Nam vc longitudo PE,*d DP> ica eft trili- 
neum AklB, ad trilineum AkF. Aft vniucrfa- 
licer cx fchol. i.cicac. noftre propofit* cft crilincum 
adtrilineum, vcpoceftas BA, vno gradu alcior po- 
tcftatetrillnei, ad fimilem poceftaccm AFj ncmpc 
in cafu ttoftro , vt cubus B \ ad cubutn a F; nem- 
^*—; • - pe 
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«eintriplicataratione BA",ad af. QuJtreetiain 
fatio ED, ad DP, erit triplicata rauonis Ba, 

ad AF. i 

■ 

h » m 

COROLLARIVM ff 

Longicudines percurfs «qualibus cemporibus 
deinceps ab inicio fumpcis in mocu ica acceleraco , vc 
itnpecusfincinduplicaca racione cemporum (fiuein 
mocu bis acceleraco) func vcdifferenci* numerorum 
cuborumincipiemiumabvnicace>hoceft vc 7. 19 . 
jtf.&c- Nam fi priroo cempore longicudo ponacur 
1. infinefecundiremporiscriclongicudo 8. In finc 

I ccr- 
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tertij ly.Infinequarti tf4.&c.QuifuntnumericiU 

bici,quorumdiffcrentia;funi 7. if.}6. &c. 

***** 

COROLLARIVM III. 

In motu vniformiter accelerato , longitudo quae- 
libetpercurfa>eft ad longitudinem eodem quidem 
temporc perxurfam , fed impetu vbique quantus eft 
vltimo acquifitus , vt trilincum ad parallelogram- 
mumeiufdemaltitudinis,& bafis.Scilicet, vt i.ad 
3. Nam trilineum AklB, eft impetuscrefcensdu- 
ftusin A B> tempus : &parallelogrammum Al >c ft 
impetus maximus , & vniformis du&us in idcm tem- 
pus A B. Et proinde longitudines percurfae, erunc 
vt trilineum ad parallelogrammum , hoc eft vc 
1. ad 3. 

. St njellcmus eccteros matus prbfequl *vbi impctus crcfi 
cunt in rattone temporum tripltcat^ quadruplicata , quin- 
tnplicata , &c. exiret labor tn infimtum non necefiarius . 
3£am qua Methodolongttudmes percurfas wpctu fimphct- 
ter^ (§f dupbcttercrefcentecomputawmusy poterit quts ea- 
dem Metbodo longttudines perturfas tmpetu crefcente trL 
pltcttet • , quadrupltciter y @/ quotupltctter njclit compu- 
tare . 

Jnueniet autem , ubtimpetus crcfcuntin ratone tem- 
porumtrtphcata , totam ucloittatem defignariper trtlmeum 
embicum y f$} longitudines percurfas efje tn ratione tempo- 
rum quadrupltcata . Et <vbi hnpetus crefcunt tn rattonc 
tempornm quadruplicata y totan <-vtlecitatcmdefignariper 

triii- 
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trilineumquadratoquadraticum , crUngitudines cffe w ra- 
tione temporum qutntupltcata, fic in infinitum . , 

Et hxc quidem quantum ad prxfatum numerum 
quarcum . Succcduntincodemcap.alia,quaeerudi- 
tiffimcdeternrinatr Aft incap. 17« vbiperagit Dc 
Figurts Deficicnttbus^z\K\fcm\s verbis concinnat ele* 
gantiflimam , vniuerfaliflimamquc regulam > quas 
vtiqueconcordatcum ijs omnibus y quasnos fupia 
tradidimus. Niciturqueipfam ftabilire aliquacer* 
ta, vniformi , fibiqae perpetub conftate probatione, 
& non verbose per longasambages, & medijs di- 
uerfis, vt nosfeciraus. Regulaautem taliseft»tra- 
dicainnumero 

Figuradefiztens faCfa a quantitatectmtinuo dccrcfccnte 
donec euanefiat ficundum rattones rvbtque proporttona/cs 
(gjr commenfurabdes , efi adcamplementum fuum , njt ratio 
tottus altitndms y ad altitudinemquolibet tempore dminu- 
tam , adrattonem quanntath tntcgraqua figuramdefctibir y 
adcandemtemporeeodemdtmtnutam^ 

Sit qvantitas *A B ( infiguraprtma )qtt* mota per alti- 
tudtnem *A C defiribat figuram ^ D completam^ cadcm 
rvero decrefcens donec tn ptmilo C totaemnefcat defcribat 
figuramdeficienton ^ B EFC y cutus complementum crtt 
figura BDCF £ , tntelltg^turque motumeffe B donec 
tatcat tn njt akttudo dtmtnuta fit GC; atquc * R 
dtmtnuta >fit G E, fitquc ratio A C fotius aitttudwts y ad 
G C altitudtnemdtminutam 7 rattonis> fiuc Gl^ quan- 
Utatis intcgra ad GE quantttatemdtrmnutam, <z>. g. tri- 
plicata.* Stmiliter fumatur H I equahs C-JS, qua\&mt~ 

\ % nutai 

- 

1 
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vutafiat HF$ fitqueratio GCaJ HCrationis HTdd 
H F triplicata , (gjr fie perpetuo fiat f& m omni farte re&4 
4 C pojfibili; ducaturque Unea per B , E, F, C, (rc. Dico 
figuram defiuentem <* B EPC, ejfe complementi fui 
Be D£EF triplam , fiue <vt ratio qu* efl tnter <*C>GC 
ad rattonem qua efi inter B fiue Gk^^f GE. 

Ducaturenim C B fecans <5£ in L,&per L ducatur 
M N parallela re8* A C ; erunt ergo paral/elogramma 
GM, LD tquaka . Diuidatur iam L K in tres partes 
dquales 7 ntmhum ut totupla fit partis unius 9 quotupla 
efi ratiainter A C^ GC 9 fiuetnter Gl^ GL, raiionisqu*. 
efl inter GK>GE. Erit itaque LKad o/iw/» ex t/lts 
tribus parubus , <ut ratio ^ritbmetica qua efl inter G K % 
GL y ad rationem ^ritlmettcam qtut efl tnter Gl^ &/ 
G E r fiue G l^ mulctatam tertia parte rc&* L K. 
Harcpoftreroa verba non ben£ percipimus. Inte- 
rimadnotetIc#orquomoddHcbbesfupponat kE^. 
fore tertram partem L K , quod etiam ftatim magis 
confirmat . Sfuomam autem altitudo G <vel M L 
fuppmend* efi ob decrefcentiam continuam minor mni 
quantitate data y etiam LK y ( intercepta tntet C 8 dtago* 
nalem y (jjjf latus B D) erit omni data quantitate minar^ & 
proinde dtfferentta tnter UB y GL, omm ettam data quau- 
titate minor. Jjluaro (per coroli. art. ly.eap. 1 3. \medU 
inter <* B . (Stue GK) & GL A ritbmetic*^ a medtf* 
tnter eafdem Gk^ y GL* Geometrtcis , non different \ 
efiergoratiointer A C> GC^rationisinter G E trt- 
pltcatainrattone ^rithmelica quare ipfa E k. efi tertiapars 
ipfius. L{* v ' ' ' 
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Siftamushicergo. Nolumuspronimcdubitar<s 
medias Arithmeticas inter Gk, GL, nondifferre 
a medijs Geometricis intcr eafdcm. Verum tamei* 
cft,quodfiexhacdo<3rinadeduciturfore Efc, ter- 
tiam partem K L, ipfa redditur valde fulpeib. Cui» 
hoc non percipiamus r attenta fequenti propofiK 
tioa^* 

PROPOSITIO XIII 

* * 

J6r Jimparahla tubiwvbmnfK dmatur GLEkj 
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rallela AB y njt infcbemateHobbeSyimpoJjpbileeH k^E y 
foretrientem • 

■ 

SVpponatfir^.rgp Ek* tficms lk, &confequeiu 
terdimidia LE. Cuitiergo, exnaturaparabo- 
lxcubic#,fic GE> maior duarum mediarum intcr 
A B, feu Gk, & £~L, erit vtqaadratum G K, acf 
quadratum GE> fic GE> ad GL. Et perconuer- 
fionem rationis , vt quadratum G k , ad duo re&an- 
gulaGEk, (nempe adre&angulum GELJ vna^ 
cumquadrato E k (ncmpevna cumquadrantcqua* 
drati L E) fic G E, ad E L. Nempe, fumptacom- 
munialtitudine G k, ficredangulum kG£, adre- 
dangulum K G, L E . Et permurando , vr qoadra- 
tum Gk, ad rctfangulum kG E, Gc redangulum^ 
G E L , cumquadrantcquadrati L E y ad reftangu- 
lum LE. Sed quadratum Gk, maius eft re- 
dangulo kG Jj. Ergo etiam re&angulum G E L^ 
fimul cum quadrantequadrati LE r maiiserit re- 
dangulo G k, L E . Q^odtamenfalfumeft. Nam 







T 





reftangula G E L, k 
quadrati LE. Pacetergopropofitum . 

Cum ergo impoflibite fu oftenfum „ fore k E^ 
trientem kL, impofiibile quoque eric verificari 
quae ipfe fubiungi t fic ♦ Et promde Jic ducatur E 0 retfe 
# D paralleUyerit fpAttum £ D tertiaparsfpatij L £>, hoc 
eil tertia pars Jpatij A eU crgo fpatium L triplum fpa- 

tij E ZXCfcrn alijs» qua: fubipngit . Sed etiam clarids; 

oftea- 
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oftendemus in parabola quadracica ] & ordinaria 



cam. 

Nam fi vera erit,certum eft, qubd cum proportio 
A C , ad C G , fit duplicata rationis A B , ad G E , 
oportetfecundumipfum, L^, duplamfore KE; & 
K E , L E , fbre zquales . Quod tamcn non intelli* 
gimus , fi fequens propofkio refl£ k nobis proba- 
bitur. 



PRO< 
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PROPOSITIO XIV- 

r~~ 

Jn femfoarahL quadratica ^jiicunqueducatur CLEl^ 
paraUeU AB % njtin fchemate Heiiefyfemper K E,ma^ 
iorerit EL% 

- 

CVmeniravt AB,ad GE, fic GE,ad GU 
erit etiatn per conucrfionem rationis, A B, 
feu GK, ad KE, vt Gfi, ad EL. Etpermutan- 
do, vt KG, maior, ad G E, niinorei»,fic K E, ma- 
ior,ad EL, minorem. Nullibi ergosquales. Noo 
currit ergo Methodus. 

Immo vniuerfaliccr poteft proponi, & patebic in- 
duflionc 

« 

PROPOSITIO XV- 

7n /emiparahold quAcunque rvbicunqueducafur GLE^t, 
paral/e/a a 9 f *vt in fchemate Hoites , impo/fikileeftfe- 
re K E>parim L K ,quamdicitip/e. 

VT diximusjhaccpropofitiopatebitinduaionc, 
obferuando modum arguendi, quem in fupe- 
xioribus adhibuimus , quem etiam repetemus in pa- 
rabolaquadratoquadratica,in qua,fecundum Hob- 
bcs,erit k£, triens LE. Cumvcrb GE, fitma- 
ior trium mediarum inter * G , G L , erit vt cubus 

G K , ad cubum G E, fic G E, ad GL. Et per coik 

uer- 
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uer fionem rationis , ft cubus G K , ad fui exceffam 

fupracubum GE,fic GE, ad L E: nempe ( fom- 

pta communi altitudine quadrato GK) vtfa&um 

fub G E, in quadratum G K , ad fa&um fub L S , 

in quadratum G K . Et permutando, vt cubus G K, 

ad fa&um fub GE, inquadratum GK, (ncmpc 

vtmaiiisad minus) fie exceffus cubi Gk, fupra cu- 

bum G E , ad fa&um fub L E , in quadratum G K • 

Differentiaergo cuborum kG, GE, maioreritfa- 

&ofub LE,inquadratum GK. Quod tamen fal- 

fum eft . Nam eft minor, Diffcrcntia enim cuborum 

K; Gk, 
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Gk, GE,funtcubus E K ,tria fa&a fub kE, in_, 
quadratum G E, & tria fa3a fub G E, in quadratum 
E k , vt paflimprobatur a Gcometris , quorum vnus 
Caualerius lifc*a. Getom. Ind. propofit; $8. Cum vero 
k E , ex hypothefi , fi t triens L E , cubus KE, eric 
J cubi L E . Tria fa<2a fub G E, in quadratum E k, 
eruntsqualiafafto fub L E , in trientem rc&anguli 
G E L. Triai taiidem fa#a fub k E 9 in quadratum 
GF, arquantdrfaftofub LE, in idcmquadratum. 
Aftfa&umfub LE, inquadratum G* § arquaturfa- 
^ofub LE,inquadratum GE;fa<aofub L£,iiidu- 
plum re&angulum GE k (nempein * re&anguli 
GEL) &fa#ofub LE,inquadratum k E; nempe 
\ quadrati L E . Ha?c autem fa<3a pofteriora fupe- 
rantfatfa arKcriorafa#isfub LE, in trientem re- 
tfanguli C£ L, &fub LE f in * quadrati LE. 
tet ergo propofitum. Sicforfitan lectorexperietur 
in alcioribuspoteftatibus , & in alijs parabolis . Non 
enim volumus patfentia Jectorum abuti . Regula^ 
na m que Hc bbes cx dicus fat is in ficitur . 

Poft harc eorum,qu« nonbene percipimus fucce- 
d ti n t cx pofi ta i n n u mero 5 . v bi pa uc i s pu t at fe e x pe* 
dire *b infinitarum parabolarum rangentibus. ln* 
quit ergo fic • Tangtur mtem dtffarum figwrartm qua- 
libetin quoLbet punfio hoc modo. Sitlmca (in figur 4. ) 
BK^DH tangenda infunfio D. lunganturpun&a S,Z), 
dttcaturque 7) A tfvatis t&faralkla BC\& quia figura 
bxc ponitur exemplt caufi ex tribus medijs tettu,/hmantnr 
tn iATZ triapunffaquibus ip/i A B dutidttur in quatuor 

par- 
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ptrter aqvalcs , e x fu hus partiHus fumantur tres ftempt 
4314' r ( efterror in impreffione vult enkn dicere* 
nempe B M ) <vt A* ftt at A M : , njt ftgura B KDC 
ad fuumcompfementum s dufta re&a M 2> tangetfiguraim 
fapun&o D * 

Pukherrima quidem regula. Conuenir enim^ 
lunr ea quao*no& tradldimu» in propofit. 5 o. noftri 
Mifcell. Hyperbolici , & Parabolici >fed in parabo- 
ftsprincipalibusdumtaxat . Cunrenim fir BA, aJ 
fecunduraipiuoi ; vc parabola* Dk&C„adtri- 

K a. line^ 
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lineum DkB A : nempc vt numerus parabolar ad 
vnitatem ( loqueftdo dc principalibqs}) erit per coi*- 
nerfionem ratiopis, A B> feu DC, ad MB» vtno* 
merus ad numerum vnitate minutum . Et in eadem 
vatioae erir C S , ad S B . Et per conuerfionero r*- 
tionis^erit CS> ad CB, vtnumerusadvnitaten*. 
£t diuidendo, etit S B, ad B C , vt numerus vnite- 
te minucu$ ad vnkatetn . Queeft eadem regula a 
nobis afli&nata in prafata propofit. jo. Qu* fic fe 
habet. 

St m qualbet infinitamm parabolarum Jumatur aliquoi 
punfifum y a fuo ad dtametrum rcftaltneg ordmatim appkce- 
tur y diameterque tta producatur *vtpars extra parabolam 
Jit ad partem diametrt abfctfjam ab ordmattm appbcata ver- 
fuirvtrtuem y ^utnumerus paraboU <vmtate mtnutus ad 
rvmtatem. Re£I*linea y quaab extremttateinuent* kne* 
ducttur adtlludpun&um- y quod fumptum fuerat > paraboUm 
contmget* 

Sed videamus quomodb Hobbes firam regulao* 
probet. Duca$urentm(\Vi(\\Ht)pnraUeU Rj^^utcun^ 
que tnter AB. & DCjecans BD HcJam y B D cur- 
H*m> M D retlam^ A D rettam mpunctts P y K y 0 Jgi 
erit ergo R K. > {per conslructtonem) trium Geomttmi 
medmumtnter R Qjty R T>, mmima % Quid dicis Hob^ 
bes? Hoc non nuelligimus . Nos putamus RK* 
eflfemaximamtnam incermediaruminter QR, RP, 
aonmininaam. Secunduraenimtefigura DkBC, 
eHextrtbusmedifstmta^. Nempe fecundum nos qua- 
duto^uadratica^ Intaliauumeftvt QR,ad RF r 

fic 
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ficquadratoquadTatam Qj* , adqtiadmoquadra- 
tum K k. Eftergo QR , ad R P, inquadruplica- 
ta rauone Q R * ad R k . Quid aurem aic EucKdc* 
i» Def 1 1 hb 5 .ckment^ ^uandi autem quaiuorma- 
gmtudmes jint proporttonales f prtrna ad quartam triplaMP 
habereproporttonem dtcetur etus, quam habet adfoeundam r 
& fimpet deincefsn*na ftuS) quoad analogia procejfertf » 
£ft crgo kR. fccunda quinqoc proportionajium } 
fk conft quentcr maxima , non minima triun*imer- 
«nediacuaimtei QR> Id vcriquo*** hoc 
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colligic . Itaque (percoroll.art. 28. cap. \ j. ) minor efi 
R K quam % 0-> cadit ergo M D extra figuram . Nefci- 
mus videce quid colligat ex illo corollanV. Hoc 
cnimficfehabec Manifefium hmceHquod (iquantitds 
aliqua diutfa fupponatur m partes tquales numero tnfini- 
tas y dtjfirenttam intermedtam Artthmettcam (§f Gcome- 
tncam fore- infimte paruam > td ejl nu/lam . Atque ex boc 
prtcipuc fundamento utdetur orta efe ars confirucndinn- 
meros tllos quos uncant Logartthmos .. Pocius videtur 
colligi pofleexnumero 16. eiufdem capitis,vbi pro- 
ponicur . Si fuerint tnter eadem extrema y fed tnterfi in* 
tqualta , tnterpofita quotcunque medta , tkm m Geometrtci 
quam tn Atttbmettca ratmie , tottdem njtrobique , fin^uU 
medta rationis Geometrtcoc r erunt pngulis medijs rattonts 
Anthmetic& mtnora- . Potius ergo videtur colligi ex 
lucdodrina. Quod vrvcrumfir, pritis efTerpro- 
bandumy O R , e(Te maiorem Arirhmcricam trium 
intermediaruininccr (^R, RP- veluci eciaro kR r 
eft maior Geometrica trium intermcdiarum inter 
eaidem. NonenimomnisGeomccrica, mtnorpro- 
bai;ur omni Arithmetica, fed fua corrcfpondente ; 
nempe maior, minor maiore; minor,minor minore • 
Sedpoteftdari , vcficerrorimpreffionisdum fupra 
dicic. Erttergo 7{K triwnGeomzxncemediaxum intcr 
K 4J KP r mmim*. 

(ontmuetur (inquicHobbes JifW MDin fj; ft/ 
ertt FJ^ trium mediatum tnter. RE ey F G maximam 
rattone Atttbmettca , C videtur gratis ditfum ) F H 

tfummed^rum maxim^^^^etm^eafdemi £E r FQ 

» m. 
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in ratione Geometricas Quod quando eflct , verum 
etiam foret quod fubiungit . Jguare per dt&um ceroL 
lartum aru i&.cap. I J» J minor.ertt F H ^uam F^_. 
Sed non ex vi corotlarij citati , fed ex citata doftrina 
expofita in numerd t6. 

Aftquasnullateniis intelligimus, circa , quaequc 
proponemus noftras difficultates , quas putamus 
Jhaud fperncndas, « funt , qu« ipfe proponitin nu- 
mcro i o.inquiens . Ex ijsqua de figurts deficientibus 
in ptralUlogrammo defcriptis dtda funt, inuenirt pojfunt 
Jpattorum qua determinattstemportbus motu accelerato per- 
curruntur , adtpfa tempora rattones^ jprout rvno rvel plurt- 
bus gradtbus ruelocitas mobtbs fingults augetur temponbus . 
Hacc omnia vera Tunt.SicutiBa»c^qu2efequuntur. Sit 
entm ( infig.6) parallelogrammum ABCD y tn qua defcri- 
ptum fit trilineum D EBC\ du&aque bafi parallela ubi- 
cunque F G fecet D diagomdem in H, curuam BED 
*in £5 fitqueratio BC ad BF ratibnis FG ad FE> 
exempit caujk, tripltcata ; erit ergbfigura DEBC comple- 
mentt fui BEDA tripla . Simtltter ducJa IE pardlela 
ipfi B C , figura trdtnea EKBF erit trtpla complementi 
fui BKEl. Erunt igttur inter fe figura deficientis par- 
tes a rverttce abfctjfza rectts bafi parallelis ( nempe DEBC, 
EKBFy) <vt paralklogramma AC y lF y ideH , in ratio- 
ne.compofita altttudmum $ baftum> quetiitniergo attttu- 
do B C ad altttudtnem B F poniturejfe tfrrdttotoe bafium 
7>C, FE trtpticata , ertt figura DEBC ad figuram 
El^BF m ratione T> C ad F E quadrupltcata . Ea- 
dem Mttbodo inueniripotefi ratto cuiusltbet ex trdtneispra- 

J&is 
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dictis ad partem eiufdem quamcunque alfifam i <vertice 
rectabafiparalleU. 

. Iam ficutfigur* dt&* defcripU intelltguntur ex bafe % 
puta CT> decrefcente donec definatin puncto, nrtin B 9 
ita etiam defcripu efdem intclltgi pofiunt i pmcto , ttt 
B y crefcente donec acqukat magnitudinem fuamlibet, 
njt C D. 

fntelligatur igitur a puncto B crefcente in magnitu- 
dinem C D % defcrtpta BEDC. guoniam ergo BC efi 
ad sp inratkne ei> y ad F E trtplicata . Adhunc 
Jocum vfaue Cgregte difcurrit. 6rit inuertendo (<vt 
mx oflendemus) FE ad CD in rattom BF ab BC 
trtplictta. Hic difcurfus a nobis non pcrcipitur, 

&eft 



LtBER $VIHTFS. 8i 
$c eft eiufdem rationiscum alio fupra explofoiiL* 
propoGt. fed magis pfficit , quia inquit ( <~ut mox 
oHcndcmus. ) Qupd fi praeftabit , erit nobis Ma- 
gnus Apollonius , & prsftabit id , quod nobis a- 
perte faifum videtur . Recolantur ea , qu* pro- 
bauimusinpropofit. i i.&difcurrendocodem mo- 
do, fed rationem extendendo ad quartam propor- 
tionalem.concludemus propofitum . Putamus enim 
cff^ veriflimam doArioam fequentem, quamvnuf- 
quifquc probare poterit induAione • ^ 

PROPOSITIO XVL 

Si primamagnitudo habcat ad fccundamrationcm <vtcun- 
qttc multiplicatam cius , quam babct tcrtla ad tjuartam . 
Qonucrtcndojbabtbit fccmda adprimam rvtcunqucmuL 
tiplicatam cms y quam habct quarta ad tcrtiam . 

NOn ergo videtur bonus difcurfus . ^uoniam 
crgo BC cfl ad BF inrationc CD 7 ad F& trl- 
plicata , crit inuertcndo, FE adCD in rationc * F ad 
B6, triplicata. Sed difcurramus in hoc cafu» Dic 
qusefo Hobbes? CB, eft ad BF, in ratione DC, 
ad EF, triplicata. Sed etiam cubus DC, eft ad 
cubum EFfexjj. 1 1. elem. ) inrationetriplicata 
DC,ad EF. E rg ovt CB, ab BF, ficcubus DC, 
adcubum EF. fEthaeceft ipfamct nacura parabo- 
lae.) Ergo &conuertendo, vt BF, ad BC, fie cti- 

bns EF, ad cubum DC. Sed ex citat. propofit 

L clcf». 
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^lcm . efi cubus ad cubum in triplicata ratione E F* 
id DC. £rgo£tiam BF,ad BC, eritintriplicata 
rationeEFjadDC. 

Exbocpriacipio , quod nobisfalfum videtur,de- 
ducit perparam,qua: deducit . Et reducitur ad infe- 
rendunu Semiparabolam EJcBF, efleadfemipa- 
rabolam DEBC, in quadwplicata ratione BF, 
ad BC. Quodeilfalfum^iiameftinquadruplica* 
taratione EF, ad DC> vt Juculenterprobauimus 
in prop. j.lib. i.delnfin.Parab. Non ergofpatio- 
fum,quae determinatis temporibus motuaccelerato 
peicurruntur, ad ipfa tempora , rationes inueniun- 
lurcx paraboJis y vt ipfeputat,fedcx trilincis, vtnos 
fuprafecimus. • 

Sed magis admiramur ex ijs, qux fubiungit , ni- 

tcnsprobare,probaruimpoflibile vifiimnobis, du 
cens . Reflat <vt ofiendamus rationem F E ad CD 9 effe 
rationts B Fad B C trtplicaUm . guiaratto (CD hoc 
eft) FCadFE fubtripLcAU eftrattonis B £ad B F y trtt 
queqtie ratio FG ad FE fuhripltcata ratiorits FG ad 
FHs qmeratto FG ad F H efl triplicafa rationis FG 
(tdeft CD) ad FE. Omniahattgeomctriceproce- 
dunt ; fedtnquatuorconttnueproportwnalibusquarum prt- 
rnaeHmtritmay ratto pnm* adquartam\percap % i %.art. 
16.) fubtriplicatatftrattonts terti* adn^lttmam. Do<3ri- 

na fecundum noshaudb«ne»fonans . Videndum eft 
ergo quomodb hanc probet in Joco quem citac. Si 
enirahancprobabit, retfefeqimaturcstera. Inquic 
ergofio 

«4- 




Katio maiom ad minus per numerum multiplicari dici- 
tur i quando ipfi altquot rattoties tquales fiue ctdcm fibt ad- 
duntur ; nam multtpltcaUontbtl dtud efl quam aqualhtm re- 
pettta additio . ftaque fi rattoni alia ratio addatur tpfi' 
tquaits yfient tres quantttates > quarumrattoprtmaz ad rvL 
pmam, dupfa eftprtmx ad fecundam ifinprimtrattom dua 
fquales ipfiaddantur y erunt quatuor quantttates y in quibus 
ratto prtm* ad ^dtimam triptaerttprim* ad fccundam , & 
ficdemceps. Sedademtandam confufionemqvf or rt ex eo' 
pateft y quod ratw % ad \ <voc*tur dupla,(jty $ ad \ tripfay 
<$-c m foUntpleriqueproratwcdu$^ 
plicatam y tripltcatam, (fjf fic dcinceps • Hsconinjatran- 
feam . 5>cd prsftat ictincrevfum communcm Gco^ 

L- 2 me- 
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rnetrarum, vocando duplam proportionem duplica- 
ram,& triplam triplicatam. 

Proautem maioriincelligentia,animaduertatur, 
quod proportioncs duplae > triplae &c. quas confide- 
rauit Hobbes , non funt duplae , & tripl* abfolute , 
fed alterius proportionis.Melius ergo,& re&ius geo- 
xnetriiabimus , fi dicamus , aliud efle proportionem 
duplam, aliud effe proportionem duplam propor- 
tionis. Namproportiodupla refpicic cantum duos 
terminos; at proportio, dupla proportionis, refpicic 
quatuor terminos. Nam fi difponantur hi numeri 
4. 2. i.Pjoportio 4. adi. eftdupIa,&pariterpro- 
portiox.ad i.eftdupla,&quselibet harum propor- 
tionum npn refpicit nifi diios terminos : at propor- 
tio 4. adTi. quiacoroponitur ex duabusproportio- 
nibus acqualibus , eft quidem dupla , fed cirius ? Pro- 
. portionis4rad t. &proportionisz.adi. Quodfrlo- 
quamur abfolute , proporcio 4. ad c. non cit d apia, 
ied quadrupla. Vnde apparet cuidcncer,quod quan- 
do fu tranfitus a comparatione propoitionumcum 
proportionibus > ad comparationem proporcionis 
terminorum , non fiunr arqual ia incrementa . Ratio 
enim 4. ad 1 . eft duplkata proporcionis 4. ad z. Sed 
poltea abfjlu te fumpra eft quadrupla • Sic ft 1 ario 
decrcfcar, vtnumeiifint 1. ».4. Rario 1. ad 4. eft 
duplicata rationis 1 . ad 2. r ci p ea iu e , fed poftea ab- 
folute fumpta eft fubquadrupla. £t hxc di&a fint. 
. ad vbcrioreiii fcientiam. * 

Sequitur Hobbcs . ^uod ii ratw ittwr miporhad m*>. 
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LIBER QVINTVS. 85 
lus , rationefque aUqmt addantur ipfi fquales> n$n multipl^ 
earipropriefedfubmulttplicarl dicttur, nam cumfit ratio du 
feBus, dcfcfius autem multiplicatifaciantfemper minorem 
rationem, tanto minor erit whquantopluries multipltcan. 
tur$ itaquequando addsturprim* rationi altera y ratio prL 
m* quanthatts ad tertiam fe miffis efi rationis prim* ad fe- 
cundam quando rurfus additurbts tertta, ratioprim* quan- 
titatis ad quartam trtenseB rationis prim* ad fecundam , 
$c. Hxc omniatranfcant . Scdpro[cmtffe>tricnte&c. 
uulgo dtcttur ratio fubduplicata , fubtriplicata , &c * In his 
vlumis verbis putamus deceptionem Hobbcs con- 
fiftere . Non enim illa ratio vocatur fubduplicata , 
fubtriplicata, &c Sedduplicata>tnplicata&c. Pra 
aurem maiori inteiligentia>exempiificctur in nume* 
l'u fupra pofitis. Sint hi 1. *. 4* lnquibus apparet 1* 
ad 4. habere minorero rationetn , quam habet ad 2* 
Sed poitea i.ad* habet duplicatam proportionen* 
eius, quam habet ad r. Sunt enim i.a.^termini 
continuo proportionales. Inquit autem Euclides ia 
Def. ;aj. elemen. Jstuandotres magnitudtnes proportio- 
nales fint> prtma ad tertiam duplam p* oportionem babere dt- 
tetur cuis y quam habet ad fccundam . Potius ergo Geo- 
Bjetrizandum cfb vtfupra feciraus, agnofcendo, ali- 
u*d effe proportionem dnplam , aliud proportionem» 
duplaro proportioni* * Nam proportio dupla , eft 
fempcr inaiorjsadrainus. Aftproportiodupla pio- 
portion fcnonfic, tedaliquando poteft effe maior r 
aliquan dominoi. Maiorin proportiombns «cef- 
&s;ip inorinpiopoitk)iiibusdcfeftus.4.ciiiinad 1» 

.... ■ fcba 
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habet duplam proportionem eius , quam habet ad ar. 
& efr maior ea . E contra autenr, proportio i . ad 4. 
eltduplicataeiusquidem,quamnabetad 2. fedea 
efrroinor. Vndeillaeftduplamaior; hxcverbdu* 
pla minor, quia in minoritate confiftit eius eflen- 
tiaii^ 

Et quicTemdo&rina h*c Hobbes efl contrarijflr. 
ma doftrinisomniumGeometrarum, qui fuper ele- 
menta Euclidis fundarunt fuas omnes ratiocinatio» 
nvs . Qliantum aurem contrarietur Euclfdis do&ru 
nis> vnufquHque porerit colligercex pluribus ipfius 
locis . in definicione enim 10. (upra cirata inquic 
abfolute . Mjuando tres magmtudines proporttonales fint 
( nondicit in propolition«xcefTus,veI dbfedus^fed 
abfolute) prtm* ad f tertram duplam proportionem haberc 
dtceturetus y quambabet ad fccundam. Sicin^Def I tv 
Jghuindoautem quatuor magmtuduies fiht proportmales y 
prtmaad quartam triplam babere proporttonem dtceturetus^ 
quam babetad fecundam y @/ femper deinceps <vn* phs quor 
*d analegiapirocejjertt'. Sed in hisnon eflramplius dc- 
morandum. 

Poft haec ad prsefenrenrmareriam infinitarum pa*- 
rabolarum attinentia > func quxdam illorum , quag 
contincntur in cap* 25. In cuius numero 9- affignac 
hanc regulam generalem . Centrum fqudtbrij cutuslu 
betfigurf dtfiaentis fecundum rationer* dtminutf altttudL 
ms ffi dtmtnutf bafis> commenfurabUes\ cutus compteta eft 
pnraltehgrammum y <vcl cylindrus , <velparalleleptpcdum y 
*xtmfi$urx iradtutdttysvt pars ad njtrUcem T fit ad partem 

- - 
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reliquam y <ut fiiuracompletaadipfamdeficientcm. Hxc 

regula in infinitis parabolis omnibus > & pariter in 

omnibus irvfinicis conoidibus vera eft . Aft propo- 

iltio Hobbes eft in <:alcedeficiens . Suum enim eft 

probare in femiparabolis, quod fi diftantiacentri a> 

quilibrij figurx completse ad aliam diftantiam ha- 

beat rationem compofitam ex ratione momenti£- 

gu«£omplet«, ad momenrum figftradeficienris, 

exratione reciprocaponderisdeficientisadpon- 

dus completx, in puncio tcrminante talem diilan- 

tiam fit centrum xquilibrij deficicntis. Quod ta- 

jnen eft veriftlmum-. 

In corollario autemfecundo Jocet vbi reperiatur 

in numeris centrum grauitatis infinitorum conoi- 

deorum, & attamen hoc non probat. 

Scdinnumero 10. affignataliamregulamgene- 

ralem, quam vtique veram ccnfemus>ac cum noftris 

concordantcm , fed fua probationc nefcimus viderc 

quid concludat; immo nobis vidctur admittcro 

quoddamfalfum . Regulataliseft • *Diameter fquili- 

hrij complementi , femiffis figurx cuiuslibet tarum qug ha- 

bentur m tabella articult tertij capitis decimifeptimi , dmidit 

eam quf per <verticem figurf ductturbaji parallela f£} fqua- 

liSy ita <vt pars ad *verticcm fitad reliquam y ^vtfigura com- 

pletaadcomplementum . Regula, vtdiximus veriflima 

eft • Sed non putamus vera , quae dicit quafi in fine 

probationis ante corollarium. Nimirum. Suntau- 

temomnespmulapphcauin AICD momentumeius^^f 

omnes applicata m %AlCB momentum tpfius tAICB* 

Nos 
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88 DE INFINITIS PARABOLIS 
Nos putarausfalfum efle momentum crilinei CIAD, 
efTe oranes applicatas in trilineo , & pariter in femi- 
parabola - 

Sed potius fi perpendamus ea,quae tradidic Caua- 
lerius in exercit. 5 . & communiter docenc Geomecr* 



in numcro 7. vbi oftendic momencum parallelo- 
grammi&c.cfTetrianguIumjdicimus. 

PROPOSITIO XVII- 

sSMomentum Dilmti CIAD y cfic omnes applicatas intrili- 
neoycuius ratio ordinatim appltcatarum excedat rationem 
ordmatim applicatarum mipfb y rati$ner*dtcah. 

V. C Efto aliud trilineum DARC, in quo ra- 
tio CD, ad QR, fic compofitaexratione^ 
DC, ad QI, &exratione DA, ad AQ^fqu» 
eft sequalis radicali.^ Dicimus ora nes ordinatim ap- 
plicatas in trilineo DARC, fore momentum ip- 
fuistrilinei DAIC. Qu6d quidem facilepatebic 
ducendoarbitrarie QRI S, fecantemomniaprout 
in fchemate. Momentum DC, ad momentum^ 
QI, habet rationem compofitam ex ratione mo- 
menti DC> admomentum QS, (nempe ex ratio- 
ne DA, ad A Q ) & ex ratione momcnci QS,ad 
momentutn QI, (nempe ex ratione magnitudinis 
QS, feu DC, admagnitudinem QI.) Sed ratio 

D C,] ad Q R , eft compofi ta, per fuppofitionem , 

cx 
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ex ijfdem proportionibus . Ergo fi DC, fic mo« 
mentum ipfius DC, erit QR, momentum ip- 
fius QJ. Etfiedepmnibusalijs, Patec ergo pro- 
pofitum . 

COROLLARIVM 

Cumvcrototumcriangulum DAC, ficmomen- 
cum totius parallelogrammi DB, & crilineum^ 
D A R C> momentum trilinci DAICj ericexcef- 
fus trianguli fupra trilineum, nempeexcefTusfemi- 
parabola A R C B > fupra criangulum CAB,mo- 
mcntum fcmiparabola? AICB. 

M Ne- 
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Ncfcimus crgo videre; qualirer ex hac do&rina , 
quarnobis videcur falfa . Sunt autem omncs fimul app V- 
c atx m AJtC D momcntum cius , (£? omncs Applicat* in 
^UCB momcntumipfus A ICB: concludat Hobbes. 
^uarcmomenta complemcnurum fcmijfiumfigurarum deJL 
cicntium in tahclla , art $ «p. 1 7. comparatarum , funt <r>t 
ipff figurf deficientcs s & proptercareEia ADdtuiditur i 
diamctro ftffdtbrij in ca raUonc , *vt pars ad njcrticcm y fit 
adrcltquaii,, *ut fig*ra<*mjiet+ ABCD adcomplemen- 
xum lAICp. 1 

Seddc flis momentis exa^ius fortaflisaliquando. 
NasnamqLiein Hobbes nolumus alia confiderare. 
Scd iam daienianuisad VuaIlifijSpiraIes.| 
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DE INFINITIS 

SPIRALIBVS 

• VVALLlSII- 

■ 

Nno 1 66o\ Menfe Ialij publicaui- 
musOpuficulum noftrum . ^D*/*- 
fimterttm Spralwm Spattmtm Mxnfk- 
ra. Quodquum ad calccm vfquc 
inelufiue impreflfum fuifTet, admo- 
nente Clariffimo Geomctra Petro 
PauIbCarauaggio, anxiS tranfcurrimus Arithmeti- 
cam infinitorum profundifiimi Geomctrarloannis 
Ywallifij; Sauiliani in Academia Oxonienfi Geome- 
trramprofixentis- Cam enimcertiores nosfcciflec 
pwfatus Carauaggius^ Vuallifium dckifinitis Spv 
ralibus pemadatfef rattcmabiKs tfcmor no* concuf* 
fit, rpfum fciliccr prseiuiflejac de infinicifrfpiralibus 
Joquendo , nih<! 1 aliud t ifet y quam a<fhin*agcre . A li 
liou foium jnlpeximus > ipfum dc infinius fpJralibus» 
vcrba fecrffe ; fcd ctiam.de ittowm miihis>*ircai|jua: 
& Caualerius anno i*f in fuis exerritationibus 
(kometricis>4e nos> auibobnspofteriorts>tn. noftrfc 
©peiibus; quimmmi>ircpraefcmi opufc loettarrt^ 
Quod ve roin di&a digreffi o nc i n genue fafli fomitf, 
neutique pf nftefcftnpta qofcarf pisjcoa%natfe> 
-ikftuo rtfecimu*. Pioceffimns namquc per MHtev 
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S>t DE INFINITIS PARABOLIS 
damifuatoMliKrdiwrfam j & iuxta nobiscoafti: 
turale,geomctrkagcomerriccpcma<aauimus. - 

Porro qudad inhnitas fpirales attinet , a noftra- 
rum diuulgatione haud fuk abftinendum . Siqui. 
dem, noftraafuisdiftanttotocoelo. Susnamque 
diuertificantur ex dkierfa proportione in fpirales in- 
cidentium abinitio ad rnuicem fccundum multipli- 
cataai proportionem angulorum . Aft rn noftris res 
icontra accidit. Incidens namque ad incrdentem 
cft in fubmultiplici proportione anguli ad an<m- 
lum. Colligimusnosprimumcirculum foreadfpa- 
tia fpiralia , vt numerus binario au&us ad numerum. 
Colligit ipfe, cffe vt numerus binario au&us ad vni- 
tarem . Exiftimat ipfe proportionem circuli ad di- 
flafpatia fpiraliaeandemfore cum rationeparaHei 
Jogrammi ad infinitatrilinea. Exiftimarciusno*, ta- 
U m rationcm effc eandem cum racione trianguli ad 
fui exceffuia>fupra infinitatnlinca . Sedhxc ornnia* 
quantiiinfufficere arbitrabamurexpofita,videat !e~ 
ftorin digreffione citata. Vnum cupirousanimad- 
uerti, etiai» iHo tempore nos valdc ba&fitaffecircaL* 
Vuallifij dotfrinam . fitquod dubios nos reddebati 
erat, analogiam illam , quam Phjnix ingenioium 
Torricelliua confidcrauit kuer Iprwlcm linearen*V 
& parabolam quadraticam r minimc, fetum mter 
alias fafinitas pmbolas > & infinitas ipinoles Vuallfr 
fianas. f Mirum namque videbiiuir fcruaji eaiWero^ 
yrpportioiics vt m pagina 1 & 1 *q. rraditum 
&U>feciwvei*^aiogiam. A& tmc tcmpori^no* 
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valoimus nos cercioresreddere de veritate aflTerto- 
ium Vuallifij. Methodo namque a fua diuerfa non 
conftaba t nec de veritatc , nec de falfitate illorum^ • 
Hoc credimus inpraefenti obtinere ex dodrinis in 
librunculo pratfcnti cxpticatis . Licet autem difcri- 
men inter noftra , ac Vuallifiana tofinita fpatia fpi- 
raliafuerit luculenter expofitum in digreflione no* 
ftraantedi&a; attamen vt neceflariaad diccndorum , 
capefcentiam omnibus fint in promptu, ea denufc 
paucis rcpetemus. 

Diximus initio OpufcuTinoftripraedifti^fpirale^ 
noftras generari ex duplici mocu eodem tempore 
pera&o , nimirum in fcqucnti fchemate > punffci A» 
^quaKter mott per fcmidiametrUm A R, & femi- 
dtametri AR, circacentmm A y pun&o R, de* 
fcribentispciiphenam, vel «quabiliter , vd ita vc 
circpmfercntia fit ad circumfcrentiam, fiue angalus 
ad angukim , vt variae tcmporum poteftates . Ema* 
nat ex hoc, incidentero. v.g. AC, forc ad inciden^ 
tem A F, in fubmultiplici proportioneanguli , ad 
angulum» 6 u arcua* ad arcum * Patiter Viiallifij in- 
finita? fpirales crcantur ex duplici motu eorundem 
nobilium , fed modis oppofitis . Motusenim femiw 
djametri A K , per cireumferentiam femper eft ae- 
qpabijis Aft»otaspun&i A , per femrdiamerr u m, 
vcl aKjuabtf*>>v$l var \i acceleracus iuxta«*aria&po- 
tcftaces tempo«utt..$ic eueniec, vt incidens. wg. 
AC^fit ad mcjdc^tenn A F, in multiphci propor- 
tionearfus RSO> ad arcuin RSON,. ftilaiv 
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* 



gufi AOSRA y fubtenff r adanguIi«ttfubtenfum^ 

abarcu RSON. Si crge-motus per AR, eritin 

duplicatararioneterrroori*,. feumotos AK, per 

peripheriam, eritfecundafpirafis Vuallifij . Si in 

triphcata,erittertia.. Etficdeinceps. Hisauten» 
perceptis,fit 

PROPOSITIO XVIII. 

Exctfiusprimicirculi fipra quodbbetfpattumfrrate V*4- 
bsij txpTim*reuo!utioar y e£t «qntks trtlweo ptntbtluo 
f^^^m^iitfuorattoiafitadquamhkttrdm^ 
pUcatam^fitodratim*m ndtcakm^aumerusfitrlus 
wmtattauSus t ai uumtrum r $ cuius dtameter fit 
*F*bs fimtmamtxrttnctdt , Ai/fo ow* eirwmfi- 
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H^Ec propofuioprobabiturfcrc eodemmodo, 
quoftabilitafuicpropolic. 5.*ra£tacusmoftri 
De infin. fpir. &c. adhibendo congmcortrilineum . 
Sit crgo quarconqttc fpiralis ex prtoiareuokdone^ 
Al E, A E > vero fit linca rcuolutionkiriitium ,fit- 
quectfemfemidiametcrcirculipfimi itemficp> 
laHelogrammnm re&angulum ZQv drcumfcri- 
pcom feraiparabols ZOGifi , ctiius bafis ZR, 
jequalis A E, vertcx O, quaefircalisnatetr* , vt 
a£a YX, parallcla RQ, fecaratc etiam OR, in 
N, xatio YX, feu RQ,ad GX, fitadrationem 
radicalem YX, feu RQ^ad NX, vel QO, 
ad OX, vtmunerusfpiralisvnitatcauaus,adnu- 
tncrutn fpiralis. V« g. fi fpiralis fit priina , fcu Archi- 
»ede3,ratio RQ> ad GX, fit duplicata ratio- 
nis QO, ad OX. Sififccunda, ratio RQ^ad 
GX, fit fefquialcera rationis Qp, ad OX. Si 
tertiayfefquiquarta. Etficininfinitum. Sit infu- 
per RQ, ^qualis circumferentix EMSE. Di- 
cotrilineum KGOQ, «qualc forc cxceffui cir- 
culi radij AE, fupra fpacium fpirale AIEA, 
Centro A, interualloqualibet AV, defcribatur 
drculiparipheriafecansfpiraleminpun&o V, <& 
fafta OX, aquali AV, ducatur YX, parallela 
R Q, fecans omnia prour in fchemace • Circurofe- 
rentiaradij A E , ad arcum VTl, habet ratio- 
nem coropofitamex ratione ipfius ad circumferen- 
tiamradij AV, (nemperadij EA,ad AVJ & 
drcumfeientteradij VA,adarcum VTIj nem- 
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pe circumferenti* radij EA, ad arcum EM$* 
Scdcum ratio E A , ad A V, fupponatur pcr hy- 
porhefim,multiplicata periphcri«ad arcum fecun- 
dum numerum fpiralis . Nimirura in prima fpiraii , 
fit EA, ad AV, vt circumfcrentia radij EA, ad 
arcum EMS. Infecunda,fic EA, ad AV, in 
duplicata ratione circumferentix ad arcum • In tcr- 
tia , in tr iplicata ; Et fic in infinitum ; Eric circum* 
ferentia ad arcum io fubmultiplicata ratione E A, 
ad A V , fecundum numerum fpiralis . Ncmpe in 
priraa, vt EA, ad AV. In fecunda , in fubdupli- 
cataratione EA,ad AV. Intertiainfubtriplica- 
ta , & fic in ali is . Ergo ratio eircumferenti* radij 
£ A 5 ad arcura VTI, crit compofita exrationo 
E A 5 ad A V,& cx fubmultiplieata proportione E A v 
ad A V, fecundum nuracrumfpiralis. Sedtalenu, 
fubinulciplicatamproportionem EA,ad AV, ha- 
bct E A , ad maiorem mediarum continuo quotus 
eft numerus fpiralis vnitate minutus, qua* proportio 
cftetiamtalisparsproportioftis EA,ad AV, vt 
fitad ipfam vt vnitas ad numerum. V. g. in prima 

fpirali, vbinumeruseftvniras, numcrusvnitatemi- 
nutus eft nihil , & medianulla, & proportio E A, ad 
A V, eft qusefita. Jn fecunda , media intcr E A y 
AV,eft vnica, & proporrio EA, adipfameft ; 
proportionis EA,ad AV. Intcrtia, medixfunc 
dua?,& ratio E A, a d maiorem eft \ rationis EA, 
ad A V . A primo ergoad vltimum ratio circumfe- 
rentix radij E A, ad arcutn VTI, cft compofica 

cx 
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ex rarione E A, ad A V, & ex tali parte rationis 
E A , ad A V , quat fit ad ipfam vt vnitas ad nume- 
rum . Scd extalibus proportionibus componitur ta- 
iis ratio , quas ad rationem E A , ad A Y, fic yt nu- 
meru s fpiratis vnitate auSus ad numcrum , V. g. in 
primafpirali,eiratione EA,ad A V, & ex alia ra- 
ttone F. A, ad A V, fitduplicata ratio E A, ad A V. 
In fecunda , ex ratione E A , ad A V , & cx fubdu- 
plieataratione EA, ad A V, fit/efquialtera ratio- 
nis EA.ad AV. In tertia , ex ratione £A,ad 
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AV, & ex eiustrientc, fit eius fcfquiiertia . Etfic 
in alijs . Ergo circu m fcrentia radij E A > ad arcum 
VTl, eritinraliratione, qua:adrationem E^, ad 
A V, feu QO, adOX, fir vt ntimems vnitate«Ur 



£us ad numcrum. Sc^ftfpprifuimus etiam.abini- 
tio,racionem RQ> ad GX! eflTeadrationem radi- 
calem R<2> ad N X, feuCjO, ad OX, vtnume- 
rus fpiralis vnitate ati&us ad numerom . Ergo vt cir- 
cumfcrentiaradij E£, adarcum VTI, fic RQ^ 
ad GX. Et permutaAdo. Sed circumferentia ftip- 
pofitafuitarqualis RQ» Ergo eciamarcus VTf, 
ei it aecjaalis 6X. Ec hoc vbilibet . Ergo exccflus 
circuli fupra fpatium fpirale , erlt ffqualistrilinco 
R d O Q. Quoderat oftendcndum. 

COROLLARIVM. 

Comergotriangulum RN OQ, fit#qualecir- 
culo radij A E , erit exceflus trianguli fupra tnii- 

neum R G OQ} tfqttalft £piiio %(rali A l £ 

• \ * - « ■ .* 

• • t- :. . » r « . . 

SCHOLIVM. 

Infinicaergotrilinea R G OQ^crunt illadequin 

bus loquuti fumus irt propofit. 8. in quibus ratio 

NX, ad XC, cft talis fradio ratiouis radicalis. 

RQ^ad NX, vteiusnunicrator fic vnitat^ deno- 

niinator vero t. 3, 4.&C. in progreflione Arichmeti- 

ca. Vbi eciamconclufuifrfuit, reftangulup) ZQfc* 

forc 
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fore ad trifineum R G O Q, vt duplus riumerus de- 
«oroinarorisfTaflionis vnkare au&us, . ad ipfuuinu- 
ircrumdenominaroris. Ncmpevt j.ad 2. Vt 7.ad! 
j.-Vt9. ad'4- Erficin infinitum. Ergo triangulum 
RNOQ, diniidium parallelogrammi , enc adtnli- 
nev.ni, vt i em antecedens y ad djplum mmcrum-#> 
denominatoris. Nempe vt ^.ad^-Vt 7.adtf. Vc*.. 
ad ». Et perconuerfionem rationisj&conuertcndoi, 
erir cxceffus trianguli f pratrilineum adipfam m- 
an^uUmr* & confequemer fpanum fpirale ad ipfum» 
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primum circulum, vt vnitas ad duplum numerum 
vnitateau<2um. Nempe vt t.ad j.Vt i.ad7. Vt f • 
ad p. Et fic ininfinitum. 

In illa ergo fpirali in qita incidens A f, c ft ad in^ 
cidentem A E> indupUcatarationearcusadarcum, 
feu anguli ad angufum , fpatiumfpiraleeftadcircu~ 
lumvt i.ad5>Inilli,inquar^tio AI,AE> efttripli- 
cata rationis arcus adarcura,fpatium eft ad circulum 
vt1.ad7.Etc. • ^ 

Ageotnetrice ergo difcurnmus vel nos in prae- 
fenti , vel Vuallifyis in fchoL propofit.45. Arithnu 
infinitorum», vbicolligit (vt ibidemlicet videre> 
quandoratio incidcntium augetur induplicata ra- 
tione angulorum, Et figura adiacens erit adcontermU 
r. um f£lorem y nyt i.ad^. ( nempe <vt feries teruanorum ad 
< ftrtem aqualium. ) Cunvalij^quae ibidem profcrt . Ni- 
mirum quandd incidens eft ad incidentem in tripK- 
cataratione arcus ad arcum y vel in quadruplicata 
&C- ejfefiguram adiacentem adcontermmum fe&orem , <r/t 
l.ady.6.Etc+ 

Qviz etiam dtcit de menfura ipfarum linearum 
lpiralium noa bendpercipimus , Sed h*c pweterea- 
musj nobisenim fufiicit iuppleuiffe defe&ui prsefa- 
tsdigreffionis $ illaque fpatta fpiralta mcnfuraffis, 
quas nequiuimus illo tempore , carentes doArinis 
fapcnus expofitis ; nimirutivtrilineis parabolicis 
propoctionatis . Quod ver6 diuerfa collegerimus 
ab v ualli&vprouenkcx eo^quod nospeiambulauf- 
• mus vcterem Caualerii viam. Vuai iifius verb no^ 
- ? \ *ai» , 

» • • 
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iwn ftrtitt . Qujc aaterfi tutior fic, ac ad veritatetn 
ducens, cxaminetLedor. Nobis enim videturdc 
prarfatrscertiffimamfcienciam poffidere. Quarauis 
aliund^ fumma Vuallifij authoritas , profundumque 
ingenium inGeometricis, vald^nosconcutiat . 

Quidquidfic, cercutneft, tam noftras infinicas 
fpirales , in quibus anguli ad angulos funt in mul ti- 
plicacis rationibus incidentium j quam Vuallifianar, 
in quibus anguli ad anguios funt in fubmulciplicatis 
racionibus incidencium > poflc ad infinice infinicas 
d ilacari jfecundu m quod ipia trilinea parabolica fue- 
runt fic ampliata • Quodlibet enim trilineum in- 
feruiet vni fpatio fpirali,quod ex illo menfurabitur • 
Sed omittamus hxc Le<2orum iadurtrix, & ad alia 
properemus. 
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DE INFINITIS 

CONOIDI B VS 

f HYPERBOLICIS 

Vam fcecunda , reritaturaque fc- 
rax extet infinitarum parabola- 
rumdo&rina, vnicuiquc manife- 
ftumeritrccogitanti in noftriso- 
peribus firraata. Aft nec bucufc 
que exinanita putanda eft ♦ Pariet 
enim adhuc menfuram, & centiagrauiratisinfroito- 
Turnfolidorum, quginfinita Conoidea Hyperboli» 
caiure raeritfc nuncupari poflumus. Hisfamulan* 
tur infinka trilinea principatia. Et ez illis hauriemus 
antedi&a fymptomata detalibusconoidibus , quat 
dicipoterumprincipalia. Qnumquc infinita trili- 
nea fuerint eitenfa ad mfinite infinrta. Le&orpo» - 
teri t fuo Marte eciam haecconoidea arapliare. Ce» 
nefim ver& curacoeteris taiium tnfinkorum folido- 
mm y rccentcr nobis fubminiftrata futt a Methodo» 
qua ia propofit. i*. & 17, MifceHanei noftri Geo- 
metrici parte 1» vfi fum&s incubatione Conoi- 
dis Hypcrbolici ordinarij % Geouaetris fat fami* 

Haecautemtalisell. Cogitcmusfiguram ABC» 
dcficicMemadpartcs B> cuius bafis ADC, dia^ 

se* 

. *. . 
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mcter DB, qu* talfterfocontinuataad F # vtvbt~ 
cunqueappiicatisordinatim AD t RH, (itvtqua- 
dratum A D , ad quadratum RH, flc differentia 
quarumhbet poteftatum D F . F B> ad differcntiam 
poteftarum HF, FR fctficvbiHbet* 

Sifit vt quadratui» A D> ad quadratttm R H , 
fic DB>difiereniiaiwer D B> F B, ad BH, dif- 
iereatt&m imer HF> FB» Eft locc darhis, figuran» 
ABCforepaiabdainquadraticam. 
A hc»>fifit vtqoadrawm A D, *f qradratowu. 



i%t D E INsJNrr fS ¥ak>*bolu 
RH, fic differentiaquadratorum DF, FB, addf- 
ferentiaroquadratorum HF, FB. Figuram eflfc-# 
hyperbolamordinariam, cuiuscentrum F, ex cen- 
tro FB, paucisfietmanifeftum. Nam diffcrentia 
quadratorum DF,FB, eft redangulum fub DB, 
&fubcompoficaex DB, &cxdupla FB. Pariter 
diffcrencia quadratorum H F, F B, eft refiangu- 
lumfub H B, & fubcompofica ex HB, &exdu- 
pla BF, qu« erit diametertranfuerfahjrpcrbolx* 
H*c omnia etiam parum in do&rinis conicorunaui 
exercitatis funt obuia. 

Quandbverbfitvtquadratum AD, adquadra- 
tum K H , ftc diffcrencia cuborum , vcl quadrato 
quadratotfum, &c. DF, FB, addiffercntiamcu- 
borum, velquadratoquadrator4jm,&c. HF, FBj 
nefcimus tunc cuius indolis extent figura» A BC. 
Vocabimusautemipfas cum duabus anteccdenti- 
bus i nempe cum vera Hyperbola, & cum Parabola , 
infinitas h jrpeibolas. Quae fi intelligantur rotari cir- 
ca, B D d facile folidorum genitorumaffignabimus 
menfuras, & centra grauitatis. bed pro hisiic 

* • * 

PROPOSITIO XIX. i 

• • 1 ..... 

Si trtlmcum Tdrtholicum quodcumque firiei princlpalij fii % 

cetur D E y diametropard/le/a, ttf in ipfi ordinatim ap+ l 

pttcetur LHK. Erit EB,*d HK>*vt dtffere** . 
t$a poteflatm E ^Pyetufdc^gr^dus^cumtrtlir 
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v 4, 



1 5, 




, 1 : 



Nlmiriims frrrrlimrum fit trianguluin > w EI>, 
ad D H . Si tri tineum fit quadraticum , vt 
dfieisemia.qiiackatorura EC^ QD, ad differen* 
tiam qjuadracorum H Qy QD . Si cubicam , vt dif- 
faentixcoborura* Et fic in infinitum. Hac pro* 
pofitioprobabitureomodo, quo probata &itpro~ 
pofi* 1 fc. ckat* MifccILOrdiiutijB applicetur etiam 
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<RD*9v ^onia^jWteitiiratrilinei, cft vt A B, ad 
FD, fic congruens poteftas A^C , adfimilempo- 
reftarem CF; crgo perconuerfionemrationis,& 
conuertendb,erit EB, ad B A, vrdiffercntia pot» 
ftatura» A C, CF, congriientium trilineo , ad fi- 
milem poreftatem C A. Pariter, quoniara vt FD; 
ad 1- k, ficpoteftas F C, ad poteftatem C L , eric 
diuidfendoi FD, feiiXH, ad Hk, vtpoteftas C F, 
addifferentiampoteftatum CF, <pL« Probataeft 
lupra BE, ad BA, vt ^differerttia poteftatum^ 
AC, CF, adpotcftatcaT-CF/ feft B A , ad FD, 
feu LH, vt poteftas AC, ad potcftacem CF. 
Et cft LH, ad Hfc, vtpocefta* CF, ad diffe- 
rentiam potdtatum LC> <p p. Ergo ex xquali, 
crit EB> ad Hk, vtdjftirenria-poteftatum AC> 
CF, fcu EQ, Qt>7 add^fferentiam poteftatum 
LC y CF, vel HQi QT>. Qobd erat oitendcn*. 

dtHTL.t • 

• * 

SCHOLI vm r~ 

Ex diflis, facilepatebit, fi figura ABC, fupr* 
jcjtpliwa firtalisquanritariv, vtciusaxis D B,,. 
quetur E t), in trilineo , &> addita BF, fit ayjualis 
jD<Q. Facile m^3m^b<^My£aie-cjiindtam £ C, 
ad foiidunj fit &Q (reupJutisprius refianguib £o,. 
# fenrifigura A <B<D , fitca- 0 B$ vt re^anguiuno- 

O £ , ad trijurcuni tyE B . 

. Porr(>ffpp^*an^Jli O E, adtrilineum 0>I>E, 
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afljgnata fuit incorollario propofic. 1 5. Iib. 1. dela* 
iihit. Parab. Ibi enirn craditumfuic, effe vt tot-con- 
tinu^proportionales in rationc £ Q > Q>D y quacum 
mari ma fiit E Q^ qtiotus eft numerus pwaljote , Se 
h*tot vkabus acceptae quocu*eft numferusiparabo* 
\x vmrateaudtus* adeafdem proporudnales , fed fic 
accepcas,vc prrmafic vnica,fecunda dupU^ceitiam^ * 
pU, &^ficin infinitum. \ i. '. y. 

<§uibus hauriemus ad noftruia^ropoficum^. 
^uodfttatio DF, ad F B, contwuctur ad tot terminas 
ryt numcrus eorum fqueturnumero hyperboU^ critcybn- 
drus E C , ad conotdes ABC , njt tot tales proportiona- 
les rephcat* fccundutn nufHerum hyperbolk., ad eafdem ,fed 
repbcatas fccundum progrejpontm Arithmeticam numcro- 
rmn t . a* j^trr. Nimirumficonoidesfir pritnum, 
ncmpe parabolicum^vt dupla D F, ad vnicam D F « 
Si conoidcs fit fecundum , nempe hyperbolicum or- 1 
dinarium , vt tripla DF, vna cum tripla F B 3 ad 
vnicam FD,curadupIa FB. Si conoidesTit fe- 
cundum, vtquadrupla D F , cum quadrupla FB, 
& cum quadrupla harum tertia proportionali > ad 
DF, duplam FB, &triplamrertiamproportiona-> 

lcolt £tficincjteris. ... . . > 

j ** * 1 • ** . • . 1 • % 

SCHOLIVM II. 

Sed infuper patcbit, conoidd ABC, & trili- 

neum DEB, fore magnitudines proportionaliter 

andogas/&c.Eodemergomodofecabitur BD, k 

ccn- 
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cencrograuitatisfolidi,ac DE, acentrosequilibri/ 
cnlineiappenfi fecundum DE. 

Sedquomodo poffit reperiri centrum arquilibrij 
praefati tr il i nei, fac 1 1 e habcbimus ex propofit. r 4. 1 ib, 
3. De Infin. Parab. Cum enim inibi aflignatumfic * 
centrum «quilibrij portionis BDO, appenfc fc- 
cundum BO, vel ED; exhoc,excentro*quili- 
brij reflanguli EO, & ex ratione portionis ad tri- 
linetim , habcbimi s Centrum aequilibrij qu#fi- 
tum . Et confequencer centrum grauicacis dicii fo* 
lidi. 

SCHOLI VM ra 

Echaecfunc (Benigne Le^or^quxprohacnont 
vice fufficeredebent. Alia etiam addcreerac ani- 
mus • Sed munus nouiter nobis impofitu.r»,Geome- 
tfi*m explicandi in Patauino Lyceo, cocgic ad alia 
refpicere. Aftproutcft in adagio . §ufddiftrtur % 
non aufcrtur . Si ex aoftris elucubrationibus aliquam 
capis vtilitacem, auc volupratem: optanobis & vi- 
tam , & fanicatem . Quas fi Deuslargiri dignabituft l 
cum Geomct ns incumbere competac nunc ex offi- . 
cio,pocerisnonpaucaexpe6tare. Vale. 

F I N I S. -,, : 

> .,•.#!» I 

■m 1 • 
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